Ministerul Educatiei, Cercetarii sj I novarii
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EXAMENUL DE BACALAUREAT —2009

Probi scrisi laMATEMATICA - Proba D
Filierateoretica, profilul real, specializarea matematica - infor matica.
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica - infor matica.
» Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul efectiv delucru este de 3 ore. Se acorda 10 puncte din oficiu.
» Latoate subiectele se cer rezolviri complete.

SUBIECTUL | (30p)

+
S5p | 1. Stiindcd log32=a, sa searate ca Iog1624=%.

Sp | 2. Si se determine doui numere reale care au suma 1 si produsul —1.

5p | 3. Sa serezolve in multimea numerelor reale ecuatia 22X + 2X*2 =160.

5P | 4. Tntr-o clasi sunt 22 de elevi, dintre care 12 sunt fete. Sa se determine in cate moduri se poate alege un
comitet reprezentativ al clasel format din 3 fete si 2 baieti.

5p | 5.1n sistemul cartezian de coordonate xOy se considera punctele A(2,-1), B(-11) si C(,3).

Sa se determine ecuatia dreptel care trece prin punctul C si este paralela cu dreapta AB.

5p | 6. SAsearateci sn6<0.
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SUBIECTUL 1 (30p)

2
1. Pentru xOC se considera matricea A(x)=£XI1 XX__lljDMz(C)-

a) Saseverificeca (A(X))” = 2xA(X).

b) Sa se determine toate numerele complexe x pentru care (A(x))4 +(A(x))2 =0,.
¢) Sisearateciecuatia X2 = A(0), X OM,(C) nu are solutii.
2. Seconsider polinomul f OC[X], f =(X +i)*® +(x -i)'®
f =aypX P +aX® +... +a X +a,.
a) Sa secaculeze gy +agg.

, care are forma algebrica

b) Sa sedetermine restul impartirii polinomului f la X2 -1.
C) Sa sedemonstreze ca polinomul f aretoate radacinilereae.
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SUBIECTUL 111 (30p)
1. Seconsidera functia f :R — R, f (x) =|x*-x|.

a) Sd searate ca graficul functiel f admite asimptota spre —co.

b) Sa se determine domeniul de derivabilitate al functiei f.

) Sa se determine punctele de extrem loca ae functiei f.

n

2. Se considera sirul (1,,) o datde I, =I;X§—+1dx, On) NY

a) Sd secalculeze 1,.

1

b) Si severificecd I+ 1,=——

O NP
n+1

c) Sa secalculeze limnl,.

n- oo
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EXAMENUL DE BACALAUREAT —2009

Proba scrisi laMATEMATICA - Proba D
Filiera teoretica, profilul real, specializar ea matematici-infor matica.
Filiera vocationala, profilul militar, specializar ea matematica-infor matica.
e Toatesubiectele sunt abligatorii. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore. Se acorda 10 puncte din oficiu.
» Latoatesubiectele se cer rezolviri complete.
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SUBIECTUL | (30p)

1. Se considera numarul real s=1+E N +... +i. Sa se demonstreze ca s0(1; 2).
2. Se considerd functiile f,g:R - R, f(x)=2x-1si g(x)=-4x+1. S se determine coordonatele

punctului de intersectie agraficelor celor doua functii.

3. Sa se rezolve in multimea numerelor reale ecuatia sinx =1+cos? X.

4. Fiemultimea A={-2,-1,0,1 2} . Si sedetermine numarul functiilor pare f : A - A,

5. Tn sistemul cartezian de coordonate xOy se considera punctele A(2,-1), B(-1,1) si C(1, 3).
Sa se determine coordonatel e punctului D stiind ca patrulaterul ABCD este paralel ogram.

6. Stiind ca xD[ 7—27; nj sica sinx=§, si secalculeze sing.
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SUBIECTUL 11 (30p)
ax+y+z=1

1. Seconsideri in R® sistemul { x+ay+z=1, alR.
X+y+az=a

a) Sa searate ci determinantul matricei sistemului are valoarea (a+2)(a-1)2.

b) Sa serezolve sistemul in cazul n care este compatibil determinat.
¢) Sa serezolve sistemul Tncazul a=-2.

a 10b

2. Seconsidera multimea G 0 M, (Q), G:{(b a ) | a,b0Q, a* 10b= 1}-

6 19

b) Sasearateca X YOG, pentru oricare X,YOG.
C) Sa sedemonstreze ca multimea G este infinita.

a) Sa severificeca A=(19 GOJDG.
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SUBIECTUL 111 (30p)
1. Seconsidera functia f :R — R, f (x) =arctg(x +2) —arctgx.

50 | a) Sisecalculeze f'(x),xOR.

5p | b) Sdsedemonstrezeci 0< f (x)sg, X R.

5p | c¢) Sd sedemonstreze ca functia g:R - R, g(x) = f(x) +arctg este constanta.

(x+1)°
2

3
2. Se considera functiile f :R - R, f(x):%—x +arctgx si g:R - R, g(x) =arctgx.

5p | a) Sasecaculeze J'lzﬁdx.
X

5p | b) Sisedetermine lim %jxf(t)dt.
X—o00 x° 90

5p | c) Sdsecaculeze ariasuprafetei cuprinse intre graficele celor doua functii si dreptele x=0 si x=1.
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EXAMENUL DE BACALAUREAT —2009

Probi scrisi laMATEMATICA - Proba D
Filierateoretica, profilul real, specializarea matematica - infor matica.
Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica - infor matica.
» Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul efectiv delucru este de 3 ore. Se acorda 10 puncte din oficiu.
» Latoate subiectele se cer rezolviri complete.

SUBIECTUL I (30p)
5P | 1. Si searate ca numarul log,16+10g;9+3/27 este natural.

5p | 2. Si se determine valoareaminima afunctiel f:R — R, f(X)=3x? +4x+2.
9P | 3. Sa serezolve in multimea numerelor reale ecuatia 16* +3@* =4
5p | 4. Sa se calculeze probabilitatea ca, alegand un element din mulgimea{\/ﬁ [nON, 100} , acestasa

fie numar rationa.
5p | 5.1n sistemul cartezian de coordonate xOy se considera punctele A(2,-1), B(-1,1), C(, 3) si

D(a, 4), unde aDR. Si sedetermine alR astfel incét dreptele AB si CD si fie paralele.

S5p | 6. Stiindca xOR i ca tgx=%, si se calculeze tg[x+7—3Tj.
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SUBIECTUL 1 (30p)

o r o

1 0 010
1. Seconsideri matricele I;={0 1 0|, B=|0 0 1|si A=al;+bB+cB?, a,b,cOR.
0 1 100

a) Sisecalculeze B3,
b) Sisecaculeze BL.
c) Sisedemonstrezeci Oa,b,& R, (a+b+c)det(A)=0.

2. Seconsidera corpul (Z,,+,0lsi H ={x2| XDZ7}.

a) Sisearateci H={0,12,4} .

b) Si searatecd, pentruorice allZ, exista x,yZ-astfel incat a= x> +y?.
c) Sasearateca {x*®°|x0Z;F H.
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SUBIECTUL 111 (30p)

1. Fiefunctia :(0,+%) — R, f (x) =—= si sirul (an)m,a\n:%+21 !, +L oone

N 2 33

a) Si searate ci functia f' estestrict crescitoare peintervalul (0, + ).
1 1 1 .

1—<_——<— K1 N
2k +D)Vk+1 Jk  Jk+1  2kJk '

) Sa se demonstreze ca sirul (a,),»; €ste convergent.

b) Si se demonstreze ca

2. Se considera functiile f,, :[0, +o0) - R, f,(X) :I:t”arctgtdt, O NP

2
a) Sisearateci fy(x)= X+l

arctgx—g, [ 0.

m_ 1
<

b) Si arateca f,,(1) 2o 1
n

c) Sa secalculeze lim nf (1).
n-oo
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EXAMENUL DE BACALAUREAT —2009
Probi scrisi laMATEMATICA - Proba D

Filierateoretica, profilul real, specializar ea matematica - infor matica.

Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica - infor matica.

» Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul efectiv delucru este de 3 ore. Se acorda 10 puncte din oficiu.
» Latoate subiectele se cer rezolviri complete.
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SUBIECTUL 1 (30p)

1. Si se calculeze modulul numarului complex z = (3+4i)*.

2. Sd se arate ca varful parabolel asociate functiei f :R - R, f(x) = 2x% +2x +1 se gaseste pe dreapta
deecuatie x+y=0.

3. Sa se determine numarul solutiilor ecuatiei sinx =sin2x dinintervalul [0, 27) .

4. Fiemultimea A={1,2,3,4,5} . Sa se determine numarul functiilor bijective f : A - A, cu proprietatea
ca f(1)=2.

5. Tn sistemul cartezian de coordonate xOy se consideri punctele A(2,-1),B(-1,1),C(L3) si D(a,4),

allR . Sa sedetermine aldR pentru care dreptele AB si CD sunt perpendiculare.

6. Se considera triunghiul ascutitunghic ABC in care are loc relatia SinB + cosB =sinC +cosC.
Sa se demonstreze ca triunghiul ABC este isoscel.
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SUBIECTUL 1 (30p)

1. Seconsidera matricele K =(1 2 3)0My5(R), L= M3, (R) si A=LK.

(o2 6) NN

5p | a) Sd secalculeze sumaelementelor matricel A.
50 | b) Sasearateca AZ=32A.

S5p | c) Sisearatecirangul matricei A" este 1, oricare ar fi nON.
2. Pemultimea R se considera legea de compozitie x Jy= axy— x— y+ 6, [0x, ¥ R, undea
este 0 constanta reala.

1 .
5p | a) Pentru a= 3 si se demonstreze ci legea,, [’ este asociativa.

5p | b) Sdsearatecalegea, [ admite element neutru daca si numai daca azl.

5p | ) Saseaatecs, dacdintervalul [0, 6] este parte stabila alui R nraport cu legea,, ' , atunci aD[%,ﬂ.
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SUBIECTUL 111 (30p)
. . 1 3 1) . .
1. Seconsiderd functia f : (0, + ) - R, f(x)=——=In| x+—= |[+In| x+= | si sirul ,
stuncfa £:(00+%) <R, 1(9 =i e e in| x 3 i (a)
an=1+l s+t —In(n +1j, O N
2 n 2
a) Sa se demonstreze ci functia f este strict crescitoare pe intervalul (0, +).
b) Sisearatecd f(x)<0, 0K (8 ).
c) Si se demonstreze ci sirul (ay,) o este strict descrescitor.
2. Se considers funiile f,:[0,] ~ R, fy(x)= [ t"arcsintdt, 0 N-
a) Sa se calculeze derivatafunctiei f5.
b) Sa se calculeze fl(%j.

¢) Si se determine lim f,(x).

x<1l
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EXAMENUL DE BACALAUREAT —2009
Probi scrisi laMATEMATICA - Proba D

Filierateoretica, profilul real, specializar ea matematica - infor matica.

Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica - infor matica.

» Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul efectiv delucru este de 3 ore. Se acorda 10 puncte din oficiu.
» Latoate subiectele se cer rezolviri complete.

S5p
Sp

S5p
S5p

5p

S5p

SUBIECTUL | (30p)

1. Sa se calculeze modulul numarului (2+i)3 +(2 —i)3 .
2. Graficul unei functii de gradul a doilea este o parabola care trece prin punctele A(L,—3), B(-13),
C(0,1) . Sa se calculeze valoarea functiei Tn punctul x=2.

3. Si serezolve in multimea numerelor reale ecuatia 3[@* - 6* =2 9.

4. Se considera multimea A={0,12,..., 2009} . Si se determine probabilitatea ca, alegand un element
din multimea A, acestasa fie divizibil cu 5.

5. n sistemul cartezian de coordonate xOy se considera punctele A(0,-3) si B(4, 0). Si secalculeze
distanta de la punctul O la dreapta AB.

6. Si se calculeze ariaunui paralelogram ABCD cu AB=6, AD =8 si m(«<ADC)=135'.
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SUBIECTUL 1 (30p)

-3 5
a) Sisearatecdecuatia AX =B areoinfinitate de solutii X OMj4(C).

1 2 -1 2
1. Seconsidera matricele A={2 2 0 |si B= .
1 4

b) Siseverificeca A3 =10A.

€) Sisedeterminerangul matricei A, adjunctamatricei A

2. Seconsidera multimea Z[v/2] ={a+bv/2 | a,b0Z}, functia f :Z[\2] - Z,
f(a+by2) =a2 —2b2, Da,li] 7 si muliimea A:{xDZ[ﬁ] (xE - ]} .

a) Sisearateci 7+5J2 0A.

b) Sa searate ci, pentru orice x,yDZ[\/E], f(xy)="f(x)f(y).

C) Sasearateca multimea A esteinfinita.
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SUBIECTUL I11 (30p)

1. Seconsidera functia f :R - R, f(x)=x~-In(e* +1).
a) Sa searate ca functia f' este strict descrescitoare pe R.
b) Si se arate ca )!irr;xaf(x) =0,04 R.

C) Sa se determine asimptotele graficului functiel f.
2. Fiesirul (1), o dat de 1, = [2(2x~x?)"dx, il N7
a) Sa secalculeze |.
b) Si se demonstreze ci (2n+1)1, =2nl,,, O] No= 2.
c) Sa searatecisirul (I,) o tinde descrescator citre 0.
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EXAMENUL DE BACALAUREAT —2009
Probi scrisi laMATEMATICA - Proba D

Filierateoretica, profilul real, specializar ea matematica - infor matica.

Filiera vocationala, profilul militar, specializarea matematica - infor matica.

» Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul efectiv delucru este de 3 ore. Se acorda 10 puncte din oficiu.
» Latoate subiectele se cer rezolviri complete.

SUBIECTUL | (30p)

9P | 1. Se considera numirul rational 2 scris sub forma de fractie zecimala infinita

N e

=0,a83....
Sa se determine ag .

5p | 2. Fiefunctiile f,g:R - R, f(x)=2-x, g(x) =3x +2. Sa secalculeze (f o g)(x) —(ge f)(x).
5P | 3. Si sedemonstreze ca functia f iR — R, f(x)=3x%+1 esteinjectiva.

9P | 4. Sa se calculeze probabilitatea ca, alegand un numir din multimea numerelor naturale de trei cifre,
acesta sa fie divizibil cu 50.

S5p | 5. Sa sedetermine aldJR pentru care punctele A(1,—2) , B(4,1) si C(-1,a) sunt coliniare.

5p | 6. Fie ABC un triunghi careare AB = 3, AC = 55si BC = 7. Sa se calculeze cosA.
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SUBIECTUL 1 (30p)

1. Seconsiderd matricele O, =[8 8) i Az[i 3) OM,(R), cu proprietateaca A? =0, .

a) Sisearateca a+d =0.
b) Sa searate ca matricea |, + A esteinversabila.
Cc) Sasearatecaecuatia AX =0, areoinfinitate de solutii Tn mul;imeaMz(R).
2. Seconsidera polinomul f = X% -2X2 +9, curadacinile ., X,, X3, %, OC , numarul a=~/2 +i
si multimile Az{g(a) |gD<@[X]} si Bz{h(a) |hDQ[X],grad(h,k_ 3} .
a) Sisecaculeze f(a).

b) Sasecalculeze |x |+ %o |+ X3 | +] X4 |-
Cc) Sasearateca A=B.
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SUBIECTUL 111 (30p)

x/3

1. Fiefunctia f :R\{+/3} - R, f(X) = NE +1 si sirul (a,)nsg definit prin a, =2, a,,, = f(a,),0f N
- X

a) Si se demonstreze ci functia f este strict crescitoare pe (—w,~/3) si pe (v/3,).
b) Sa se determine asimptotele graficului functiei f.
c) Si se demonstreze ci sirul (a,) o NU este convergent.

2. Se considera functiile f:R - R, f(X) =g siF:R - R, F(x) :jle(t)dt.
a) Sa se determine punctele de inflexiune ae graficului functiei F.
b) S se calculeze j;xf(x)dx.

¢) Si secalculeze I(lj F(x)dx.
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EXAMENUL DE BACALAUREAT —2009
Probi scrisi laMATEMATICA - Proba D

Filierateoretica, profilul real, specializar ea matematica - infor matica.
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» Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul efectiv delucru este de 3 ore. Se acorda 10 puncte din oficiu.
» Latoate subiectele se cer rezolviri complete.
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SUBIECTUL | (30p)
1. Si secaculezesuma1+4+7 +... +100.

2

2. Si sedetermineimagineafunctiei f:R - R, f(x)=x" +x+L1.,

3. Sa searate ca numarul s n(arcsi n%j +sin [arccos%j este natural.

5
4. Sa se determine numarul termenilor rationali din dezvoltarea binomului (ﬁ +1) :

5. Fie ABCD un patrat de latura 1. Si se calculeze lungimea vectorului AB + AC + AD .

Vo2

4

6. Si searateca sin105° =
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SUBIECTUL 11 (30p)
a at+l a+2

1. Seconsidera matricea A=|b b+1 b+2|,cuablR.
1 1 a

a) Sisearatecd det(A)=(a-b)(a-1).
b) Si secaculeze det(A—At).
Cc) Sasearateca rangA=2, Oa,li] R.
2. Seconsidera polinomul f OR[X], f =X3+pX?+gX +r,cu p,q,r0(0e ) si curadacinile
X, X0, X IC .
a) Sd sedemonstreze ca f nu areradacini inintervalul [O,oo).

b) Sisecaculeze 2 +X3 +x3 infunctiedep, gsir.
c) Sa sedemonstreze ca daci a, b, ¢ sunt trei numerereale astfel incdt a+b+c <0, ab+bc+ca >0

si abc<0, atunci a,b,cOfw ,0).
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SUBIECTUL I11 (30p)

1. Seconsiderd functia f :R - R, f(x)=x>-3x+3arctgx.
a) Sid searate ca functia f este strict crescatoare pe R.
b) Sa searate ca functia f este bijectiva.

3

. . f(x . o
C) Sa sedetermine aldR pentru care I|m£ exiga, estefinita si nenula.
X0 Y

o 1
2. Se considera sirul (1,,),,5; dat de I, =jox”ex dx, 0 N-

a) Si secalculeze 1.
b) Sa se demonstreze ca sirul (1,,),», €ste convergent.
c) Sa secalculeze limnl,.

n- oo
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EXAMENUL DE BACALAUREAT —2009
Probi scrisi laMATEMATICA - Proba D
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» Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul efectiv delucru este de 3 ore. Se acorda 10 puncte din oficiu.
» Latoate subiectele se cer rezolviri complete.

S5p

S5p
S5p

5p
5p

5p

SUBIECTUL | (30p)
1. Si searateci log,30(12).

2. Sa sedetermine valorile reale ale lui m pentru care X2 +3x+m>0, oricarear fi xOR.
3. Si serezolve in multimea numerelor reale ecuatia sinx + cos(-x) =1.

A. Si se arate ci, pentru orice numar natural n, n> 3, areloc relaia C2 +C23 =C3,,.

5. Se considera dreptele de ecuatii d; : 2x+3y +1=0, d,:3x +y -2 =0 si d3: x+y+a=0.
Sa sedetermine aldR pentru care cele trei drepte sunt concurente.
6. Sa se calculeze perimetrul triunghiului ABC, stiind ca AB =4, AC =3 si m(<BAC) =60°.
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SUBIECTUL 1 (30p)

0 00O a 00
1. Seconsidera matricea A=|1 0 0| si multimeadematrice M =<|b a 0[] ab,cOC}.
110 c b a

50 | a) Sisecaculeze A3,

5p | b) Sisearatecadacda X O M3(C) si AX = XA, atunci X OM.

5p | ¢) Sisearateciecuatia X* = A nuaresolutii in M5(C).

2. Seconsideri polinomul f =aX* +bX +c,cu a,b,c0Z.

5p | &) Sasearateca numarul f(3)- f (1) este numar par.

5p | b) Sasearatecs, pentruorice x,yOZ, numarul f (x) - f (y) estedivizibil cu x-y.
5p | ©) Sasedetermine coeficientii polinomului fstiindca f() =4 si f(b) =3.
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SUBIECTUL 111 (30p)

1. Seconsiderd functia f 1R - R, f(x)=2x+In(x* +x +1).

5p | a) Sasedemonstrezeca functia f este strict crescatoare.

5p | b) Sasedemonstreze ci functia f este bijectiva.

5p | c) Sasearateca graficul functiel f nu are asimptota oblica spre + co.

2. Se considera functia f:R - R, f(x)={x}(1-{x}), unde {x} este parteafractionari a
numarului real x .

g 1
5p | a) Sisecalculeze Iof(x)dx.
5p | b) Si sedemonstreze ci functia f admite primitive pe R.

5p| ) Sisearateca vaoareaintegralei r:l f (x)dx nu depinde de numirul real a.
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op
5p
S5p
S5p
S5p

5p

SUBIECTUL | (30p)
-1+i/3

1. Se considera numarul complex z= — Sd se demonstrezeca z° = z.

2. Si se rezolve in multimea numerelor reale inecuatia —x> +4x —32>0.

3. Sisearatecid functia f :(L ©) - R, f(x) =x+% este injectiva.

4. Si se determine numarul functiilor f :{1,2,3} - {0,1,2,3 pentrucare f (1) este numar par.
5. Fie ABC un triunghi careare AB=2, AC=3si BC = 2.2 . Si secalculeze ABIAC .

V612
=

6. Si searateca snls’ =
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SUBIECTUL 11 (30p)
X+y+z=0
1. Seconsidera sistemul <ax+by+cz=0 ,cu a,b,cDRD si A matricea sistemului.
bex +acy +abz =0
a) Sisecalculeze det(A).
b) Sa serezolve sistemul, Tn cazul in care a,b,c sunt distincte doua céte doua.
C) Sa se determine multimea solutiilor sistemului, in cazul incare a=b #c.
2. Se considerd multimea M ={ a+b\@‘ a,b0Z, a* 5b’= 1} .
a) Sisearateci x=9+4/50M .

b) Sa sedemonstrezeca M este grup in raport cu inmultirea numerelor reale.
C) Sa sedemonstreze ca multimeaM are o infinitate de elemente.
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SUBIECTUL I11 (30p)

1. Seconsidera functia f :(0,0) - R, f(x) =xInx.
a) Sa se studieze monotoniafunctiei f.
b) Sa se determine asimptotele graficului functiei f.

C) Sa se demonstreze ca oricesir (X,),on Cu proprietatea x, J(0,1), X,+= el () egte

convergent.
S S -t X" 0
2. Se considera sirul (1) o definit prin I”_Io 4X+5dx, O N-.
a) Sdsecalculeze |, .
1

. . cee o . _ O
b) Si searate ca sirul (1,) o verifica relaia 41 neat5lp ==, O N~
) Sa sedetermine limnl,.

Nn—- oo
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SUBIECTUL | (30p)

Sp | 1. Seconsidera alJR si numarul complex z= ;+ '
ai

5p | 2. Sa se demonstreze ca dreapta de ecuatie y = 2x + 3 intersecteaza parabola de ecuatie

. S se determine a pentru care z[OR .

y=x? —4x +12 ntr-un singur punct.

5p | 3. Sa serezolve in multimea numerelor reale ecuatia +/2x-1=x.

5p | 4. Seconsiderd multimea A={1,2,3,4,5,6} . Si se determine probabilitatea ca, alegand o pereche (a,b)
din produsul cartezian Ax A sa avem egalitatea a+b=6.

5p | 5.1n sistemul cartezian de coordonate XOy se considera punctele M (2,-1) , A(L, 2) si B(4,1).

Si se determine lungimea vectorului MA+ MB.

5p | 6. Sa searatecd sin(a+b)@in(a—b) =sin?a -sin’b, pentru oricare a,bOR.
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SUBIECTUL 11 (30p)
100 1 3 2 1

1. Seconsiderd matricele 1;={0 1 0|, A=|3 9 6|, X=[3|,Y=(1 3 2),
0 01 2 6 4 2

B=I3+A, C=I3+aA,cu allR.
a) Sisecaculeze S=A-XY.
b) Si sedetermine allR astfel incét BC =15.
¢) Siseaateca A" =14A", O N.
2. Seconsidera polinomul f = X3 -10R[X] si numarul eJC\R , astfel incét f (¢) =0.
a) Si sedemonstrezeca €2 +g+1=0.
X+y+z=0
b) Sa serezolve in multimea numerelor complexe sistemul < x + ya+zs2 =0.
X+ ye? +ze=0
c) Sasearatec, daca f divide f(X3)+ Xf,(X3)+X?f5(X3), unde fy, f,, f5 sunt polinoame cu
coeficienti complecsi, atunci fiecare dintre polinoamele fy, f,, f; estedivizibil cu X -1.
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SUBIECTUL I11 (30p)

1. Seconsider functia f:R — R, f(x)=yx?+2 —x*+L1.
a) Sd se demonstreze ca functia f este strict crescatoare pe intervalul (—o,0].
b) Sa searate ca graficul functiel f are exact doua puncte de inflexiune.
) Sa se determine ecuatia asimptotei lagraficul functiei f spre —co.

2. Se consideri functile Fy ‘R — R, Fy(x)= [ tsin"tdt, 0 N
a) Si secalculeze Fy(m).

b) Si se demonstreze ¢i (1) <F, (1), O N-
c) Si secalculeze lim F, ().

n- oo
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