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90 SUBIECTUL III (30p)  
 1. Fie funcţia ( ): 0,f +∞ →R , ( ) 2 lnf x x x= − . 

5p   a) Să se verifice că ( ) 1x
f x

x

−′ = , pentru orice 0x > . 

5p   b) Să se scrie ecuaţia tangentei la graficul funcţiei  f  în punctul de abscisă 0 1x = .   

5p   c) Să se arate că 2 2 lnx x≥ + , pentru orice 0x > . 

 2. Pentru orice *n ∈  se consideră funcţiile [ ]: 0,1nf → R , ( ) ( )1 nn
nf x x x= + − . 

5p   a) Să se determine ( )2  f x dx∫ , [ ]0,1x ∈ . 

5p   b) Să se calculeze aria suprafeţei plane cuprinse între graficul funcţiei [ ]: 0,1g → R , ( ) ( )2
xg x e f x= ⋅ , 

axa Ox  şi dreptele de ecuaţii 0x =  şi 1x = . 

5p   c) Să se arate că ( ) ( )
1 1

1
0 0

  n nf x dx f x dx+≥∫ ∫ , pentru orice n ∗∈ N . 

 


