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21 SUBIECTUL II (30p)  

 
1. Se consideră matricele 3
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 şi funcţia 3 3: ( ) ( )f →M M , 

2
3( ) 3f X X X I= − + , unde 2X X X= ⋅ . 

5p     a) Să se calculeze 3det( )I B+ . 

5p     b) Să se demonstreze că 3( )f A I B= + . 

5p     c) Utilizând metoda inducţiei matematice să se arate că ( ) 2
3

( 1)
( )

2
n n n

f A I nB B
−= + + , oricare ar fi 

numărul natural 1n ≥ , unde ( )
  

( ) ( ) ( ) ... ( )n

de n ori

f A f A f A f A= ⋅ ⋅ ⋅ .   

 2. Pe mulţimea numerelor întregi  se definesc legile de compoziţie  3x y x y∗ = + −  şi 
 ( )( 3) 3 3.x y x y= − − +  

5p     a) Să se rezolve în mulţimea numerelor întregi ecuaţia x x x x= ∗ . 
5p     b) Să se determine numărul întreg a cu proprietatea că  3,x a =  oricare ar fi numărul întreg x . 

5p     c) Să se rezolve sistemul de ecuaţii 
( 1) 4

( ) 1 5

x y

x y

∗ + =
 − =

, unde ,x y ∈  . 

 
 


