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1. PROPRIETATILE RELATIEI DE DIVIZIBILITATE
Definite: Numarul natural b divide numarul natural a daca exista numarul natural c astfel incat a=b-c.

Notam b|a sau a:b (b divide a sau a se divide cu b);
D, = {X eN ‘X |a} - citim multimea divizorilor lui a;

M, = {X eN |X : a} - citim multimea multiplilor lui a;

Proprietifi ale relatiei de divizibilitate:
Reflexivitate: ala,vae N

Antisimetrie: a|b si ba atuncia=b, Va,beN;
Tranzitivitate: a|b si b|c atunci ac, Va,b,ce N
1la,vaeN;

Daci a|l atunci a=1;

alo,vaeN;

Daci a|batunci alb-c,Va,b,ceN;

Daci a|b atunci a-C|b-C, Va,b,ceN;
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Daci a-c|b-c si c#0atunci a|b,va,beN;
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. Daci a,|b,,a,|b,,...a,|b, atunci a,-a,-...-a,|b -b,-...-b,;
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. Daci alb,,a|b,,...a|b, atunci a|b, b, +...+b,;
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. Daci a|b+csi alb atunci a|c,Vva,b,ceN;
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. Daci a|bsi a|c atunci alb-n+c-m,vn,meN;
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. Daca a

¢, bjc si (a,b)=1atunci a-b
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. Teorema lui Gauss: Daca un numir natural divide produsul a dousi numere naturale si este prim cu unul
dintre factorii produsului, el va divide celalalt factor al produsului.

Daci a|b-csi (a,b)=1atunci a|c;

Demonstratie:

P Dacd a|bsi alc atunci alb-n+c-m,vn,meN

a|b} b=a-x} b-n=a-x-n
= =

}:>b-nic-m:a-x-nia-y-mza(x-niy-m)
C=a~y C'm=a'y'm

alc

=alb-n+tc-m



P14:
alc
blc

Daci alc, blc si (a,b)=1atunci a-b|c;
c=a-x
— Cc=b-y

(a,b)=1 O=a-x-b-y=a-x=b-y

a =a-t —a-b-
Cum (a,b)=1 avem |y}:>y a }:C a V}ja.b|c

1)
2)

3)

4)
5)
6)

7)
8)

9)
10)
11)

X=b-v c=b-a-v

b|x
Retineti:
Daciabe N,a>bsi Ne N*, atunci au loc relatiile:

a"—b"=(a-b)(a" +a"*-b+a"* b’ +..+a-b"* +b"*)

"+ b =(a+h)(a” —a**-b+a¥"? b~ —a b b
Folosind aceste formule se pot demonstra proprietatile:
Daciaa,beN,a>bsi ne N*,atunci:

1. a"-pb"=M_,

2. a2n+1 + b2n+l — M

a+b
3. (a+b)'=M,+b"=M, +a"
4. (a-b)" =M, +b™ =M, +a*"

APLICATII:

Demonstrati cd dacd doud numere naturale dau acelasi rest la impartirea cu un numar natural nenul n, atunci
diferenta numerelor este divizibila cu n.

Demonstrati ¢d oricum am alege sapte numere naturale patrate perfecte exista doud a caror diferenta se divide
cu 10.

Determinati x numar natural stiind ca

a) 2x+121; b) x+13x+7; ¢) 2x+34x+17; d) 2x+13x+5;

Demonstrati ¢ numarul a =2"-3"-5" +14-.2".15" —2.3".10" se divide cu 13, oricare ar fi n numir natural.
Ardtati cd @ =147+7?+7° +...+ 7% se divide cu 800.

Fie x, y si n numere naturale astfel incat 2x +3y =5-6" . Aratati ca:

a) 5x-y;

b) 6|(x+3)(y+2)

Fie numerele naturale a si b astfel incat 7| 2a+5b . Aritati ca 7| 5a+2b.

Aritati ca 17| 5a +8bdaca si numai daca 17| 4a+3b, oricare ar fi numerele a si b naturale.

Determinati numerele naturale de forma abcd cu proprietatea abcd =2- ab-cd.
Aritati cd 9" + 7 se divide cu 8, oricare ar fi n numar natural.

Si se arate c¢i numarul a =3*"" +10 este divizibil cu 13.



2. CRITERII DE DIVIZIBILITATE:
1. Criteriul de divizibilitate cu 2:
Un numar natural este divizibil cu 2 daca si numai daca cifra unitatilor sale este para;
2.  Criteriul de divizibilitate cu 5:
Un numar natural este divizibil cu 5 daca si numai daca cifra unitatilor sale este 0 sau 5;
3. Criteriul de divizibilitate cu 10:
Un numar natural este divizibil cu 10 daca si numai daca cifra unitatilor sale este 0;
Obs: Un criteriu de divizibilitate cu 2, cu 5 sau 10 poate fi formulat astfel: Un numar natural este divizibil cu 2, cu
5 sau cu 10 daca si numai daca cifra unitatilor sale este divizibila cu 2, cu 5 sau cu 10.
Un numdr natural este divizibil cu 2", cu 5" sau cu 10" dacd si numai daci numdrul format din ultimele n cifre
ale sale este divizibil cu 2", cu 5" sau cu 10".
4. Criteriul de divizibilitate cu 3 sau 9:
Un numar natural este divizibil cu 3 sau cu 9 daca si numai daca suma cifrelor sale este un numar divizibil
cu3saucu9;
5. Criteriul de divizibilitate cu 4 sau 25:
Un numar natural este divizibil cu 4 sau cu 25 daca si numai daca numarul format din cifra zecilor si a
unitatilor numarului dat este divizibil cu 4 sau cu 25. (se admit si grupurile de cifre 00, 04, 08);

Aplicatii si exemple:

Completeazi cisutele, respectind conditiile impuse

a5

Nz
Fie numarl

a=—423x

9/a

ai 10 6/a




Completeazi cisutele, respectand conditiile impuse

a: 2

Fie numarul
a=x019

ai 3 ai 9 6/a

12) Schimbati ordinea cifrelor numarului 81.532.769 astfel incat numarul astfel obtinut sa fie multiplu al lui 25.
Cate solutii sunt?

13) Enumerati toti anii bisecti din al saselea deceniu al secolului XX. (Indicatie: anii bisecti sunt divizibili cu 4).

14) Marele om politic francez Charles de Gaulle s-a nascut in a doua jumatate a secolului XIX. Anul nasterii este
divizibil simultan cu 5 si cu 9. In ce an s-a nascut Charles de Gaulle?

15) Alba ca Zapada are trei cufere cu galbeni, numarul acestora fiind, pentru fiecare cufar, putere a lui 2. Stiind ca
exponentii acestor trei puteri sunt numere consecutive, aratati ca Alba ca Zapada poate mparti galbenii, iTn mod
egal, celor 7 pitici.

16) Demonstrati ca a:9, unde a=10"% +134.

17) Explicati de ce nu existdi N € N pentru care 3 si fie divizor al numirului 202 +4" - 25",
18)

a) Notdmcu S (a) suma cifrelor numarului natural a. Aratati caa 9| a-9S (a) ;
b) Fie numarul B =2019°% . Notim cu S, suma cifrelor lui B, cu S, suma cifrelor numarului S,, cu S,

suma cifrelor numarului S, si asa mai departe pana se obtine un numar cu o singura cifra. Care este

acesta?



+ ALTE CRITERII DE DIVIZIBILITATE:
In cele ce urmeaza voi prezenta cateva criterii de divizibilitate fara demonstratii. Le voi insoti de exemple.

6. Criteriul de divizibilitate cu 2"si 5", ne N”
Un numir m = a,a, ,..8,a, se divide cu 2" respectiv cu 5", k > n, daci si numai daci numirul

format din ultimele n cifre ale lui m, este divizibil cu 2" respectiv cu 5".
7. Criteriul de divizibilitate cu 7, 11, 13
Un numar natural se divide cu 7 ( sau 11, sau 13) daca si numai daca diferenta dintre cele
doui numere naturale obtinute prin ,,tiierea” numarului dat in doua astfel incit la dreapta sa riména un
numar de 3 cifre, este divizibila cu 7 (sau 11, sau 13).
Exemplu
Sa aratim ca numarul 83564 se divide cu 13.
564 — 83 =481, 481 : 13.
8. Criteriul de divizibilitate cu 11
Un numar natural se divide cu 11 daca si numai daca diferenta dintre suma cifrelor de rang par si
suma cifrelor de rang impar din numirul dat, se divide cu 11.
Exemplu
Fie numarul 72424.
p=4+4+7-(2+2)=11
9. Criteriul de divizibilitate cu 3, 7 si 19
Un numar natural se divide cu 3 (sau 7, sau 19) daca si numai daca suma dintre numarul
format din ultimele doua cifre marit de 4 ori si numarul format din celelalte cifre, este divizibila cu 3 (sau 7,
sau 19).
Obs. Daca este necesar se repeta procedeul pana cand se obtine un rezultat a carui divizibilitate cu 3 sau 7 sau 19
este evidenta.
Exemplu
Fie numarul 1110987.
11109 + 4 - 87 = 11457
114+ 4 -57 =342
3+4-42=171iar171: 19.
10. Criteriul de divizibilitate cu 19
Un numar natural se divide cu 19 daca si numai daca suma dintre dublul cifrei unitatilor si
numarul format din celelalte cifre, este divizibila cu 19.
Exemplu
Fie numarul 1110987.
111098 +2 - 7=111112 11111 +2-2=11115 1111+2-5=1121
112+2-1=114 11+2-4=19iar19: 19
12. Criteriul de divizibilitate cu 27 si 37
Un numar natural se divide cu 27, respectiv 37 daca si numai daca suma numerelor naturale
obtinute prin ,,tiierea” numarului in grupe de cate 3 cifre, incepand de la dreapta, se divide cu 27, respectiv
cu 37.
Exemplu
Fie numarul 5392158.
158 + 392 + 5 =555 iar 37 / 555



13. Criteriul general de divizibilitate

Un numir naturalm= a a, ,..a,3,a, sedividecul0p+q,n,p,qe N, daci si numai daca

inlaturand ultima cifra, inmultind numaérul obtinut cu q si scizind (aduniand) la noul numar de p ori cifra
suprimati, se obtine un numar divizibil cu 10p + q.

Exemplu

Sa se verifice daca numarul 232716 se divide cu 43.

43=10-4+3,decip=4siq=3

m;=3-23271 -4 -6 =69789 m, =3-6978 —4 - 9 =20898
m;=3-2089 -4 -8=6235 my;=3-623-4-5=1849
ms=3-184-4-9=516 me=3-51-4-6=129;129 : 43.
EXERCITII REZOLVATE:
1. Ardtati ca 37/ abcxyz dacd si numai daca 37/ bcxyza .
Solutie:

Fie A= abcxzy = a>10°+ b>10" + ¢40%+ xx0° + y40+ z
si B= bcxyza= bx0°+ ¢>10% + xx0°+ y»10°+ 2240+ a.

Observam ca B =10A—999999a . Folosind criteriul de divizibilitate cu 37 obtinem cd 999999 : 37, iar (37,
10) =1, deci 37 / A daca si numai daca 37 / B.

2. Ardtati cd numdarul abb se divide cu 7 dacdi suma cifrelor numdrului este 7.
Solutie:
Numirul abb : 7 daca si numai daca 4.bb +a:i7.

Cum4-bb +a=44b+a=44b+7 - 2b=7(6b+1):7.

3. Sd se determine numerele naturale formate din patru cifre impare diferite, care sunt divizibile cu 21.
Solutie:
Fien=abcd,a b ¢ dell,3,57 9 azbzc=d.
Cum 3 /nimplici3/(a+b+c+d)=(ab,c,d) €1(1,3,5,9),(3,5 7,9), .....;. Avem astfel 4! + 41 = 48
de numere n cu proprietatea 3 / n.
Dintre acestea, folosind criteriul de divizibilitate cu 7, gasim pe cele divizibile cu 7. De exemplu 5397 (397 —
5=392:7).

4. Fie numdrul n = 1234567891011......9899. Stabiliti daca n se divide cu 11.
Solutie:
Numarul n are 9-1 + 90-2 = 189 cifre.
Suma cifrelor de rang impar este S; =1+3+5+7+9+9-(0+ 1 +2 +....+ 9) = 430 iar suma cifrelor de
rang pareste S;,=2+4+6+8+10-1+10-2+.... +10- 9=470. Cum S, — S; = 40, numarul n nu se divide
cu 11.
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3. PROBLEME PROPUSE:
Determinati:
a) cate numere naturale de trei cifre se divid cu 2;
b) cate numere naturale de trei cifre au ca divizor prim doar pe 2;
C) cate numere naturale de trei cifre se divid cu 2 si cu 3;
d) cate numere naturale de trei cifre au ca divizori primi doar pe 2 si pe 3.
Supliment GM10/2014

Determinati cifrele X,a,b,c stiind cd a+b=c si 200x =3-x-abc.

Supliment GM5/2019
Aflati cate numere de forma abcabcd sunt divizibile cu 440.

Supliment GM5/2019

Determinati numerele abcd stiind ca 4|abcd , 15|cdab sia>b>c>d.

Supliment GM5/2019
Suma cifrelor unui numar natural este 2019. Poate fi acest numar patrat perfect?

Se considera multimile A:{Xe N*|X:7m+2,me N}, B:{Xe N*|X:5n+4,ne N} si

C:{Xe N*|X:53p+9, pe N}.Arétagicé AnB=C.

GM5/2019
Aritati ca dacd numérul n = abc - bac este divizibil cu 6, atunci este divizibil cu 36.
RMCS 40
Aritati cd numirul abcabcabc...abc este divizibil cu 7, 11, 13 oricare ar fi cifrele a,b,c.
%,—J
2019cifre
GM 5/2010

Aritati ci numirul abCeste divizibil prin 8 daci si numai dacd 4a+2b+c este divizibil cu 8. Generalizare:
un numar natural este divizibil cu 8 daca si numai dacd suma dintre cifra unitatilor, dublul cifrei zecilor si cifra
sutelor marita de 4 ori, este divizibila cu 8.

a) Se divide numarul N =1+5+5° +...+5% prin 26 ? Justificati;

b) Sa se arate ca numarul A=7° + 7"+ 7% +...+ 7% se divide cu 400;
c) Sa se arate casuma A=6""+6' +6"° +...+ 6'"este divizibila prin 6480;

d) Sa se arate ca numarul B =8"+8° +8° +...+8®este divizibil cu 73;

¢) Sa se arate ca numarul D =3+3% +3% +...+ 3% se divide prin 39, 40 si 41;
f) Sa se arate ca numarul F =9+9% +9° +...+ 9 este divizibil cu patru numere naturale consecutive.
g) Fie G=2+2°+2°+...+ 2% Aratati ca S se divide cu 434 si deduceti apoi ca 2°°*° —1se divide cu 217.



4) INDICATII SI SOLUTII:

P2: Indicagie: 200x:3
P3: Indicafie:  abcabcd = abc-10010+d =d =0.
De unde abcabcd = abc-10010:44 si tindnd cont de descompunerea lui 10010=2-5-7-11-13avem conditia

necesara si suficientd ca abc:2
P5: Indicagie: Se arata ca este divizibil cu 3 si nu este divizibil cu 9.

P8: Indicatie: Retineti urmatorul rezultat 1001=7-11-13 Se foloseste descompunerea luiabcabcabc...abc si
—_—
2019cifre

rezultatul anterior.
P9: Solutie:

abc =100a+10b +c =96a+9b +4a+2b+c=8(12a+b)+(4a+2b+c).
Deci 8‘% daci si numai daca 8|4a+ 2b+c.

Generalizare: a a, ,..a,3,3, =a,-10" +a_,-10"" +...+a,-10*+100-a, +10-a, +a,

n-n-1*
=2a,a,,.-8,8,3, =4, -10" +a,,-10"" +..+a,-10° +96-a, +8-a, +(4-a, +2-3, +a,).

n-n-1**

Deoarece 8|a, -10" +a,_,-10"" +...+a,-10° +96-a, +8-a, , rezultd ci 8a,a, ,...2,8,8, dacd si numai daca 8 /
84-a,+2-a,+a,

P10: Solutie:

g) Cum 434 =2-7-31 (descompus in factori primi), demonstram divizibilitatea lui G cu 2, cu 7, respectiv cu 31.

Evident G:2.

Cum 2+2°+2°=2. (1+ 2+ 22) =2-7 si G are 2025 termeni, se face gruparea a cate trei termeni consecutivi si
se obtine G = 7-(2+ 2* +...+22023) < G:7
Cum 2+22+2°4+2°+2° = 2-<l+ 2422 +2° + 24): 2-31 si G are 2025 termeni, se face gruparea a céte cinci
termini consecutivi si se obtine G =31- (2 +2% 22021) < G:31
G:2
o G:7
" 631
(2, 7,31) =1

= G:434.

Din calculul sumei de tip G, avem G =2 -2 =G = 2-(22025 —l) . Am demonstrat mai sus ca

G:434=G =434k =2-217-k.Cum G = 2-(22025 —1) = (22025 —1) =217k = (22025 —1)5217.



5) ANEXE / CURIOZITATI:

(RITERY DE PIVIZIBITFLS

Un numar este divizibil daca
poate fi impartit
la alt numar, iar rezultatul

ANEXA 1:

. nu are rest.
Un numar este
divizibil cu:
2 Dacd ultima cifrd este pard (0,2,4,6,8).

Dacd suma cifrelor ui este divizibild cu 3.
Exemplu: 234 este divizibil cu 3: 2+3+4=9. 9
este divizibil cu 3

Dacd ultimele doud cifre formeazd un numdr
divizibil cu 4.

Exemplu: 2012 este divizibil cu 4, deoarece 12
este divizibil cu 4.

Dacd ultima cifrd a numdrulul este 5 sau O.

Dacd numdrul este divizibil atat cu 2, cat si cu
3. Exemplu: 3024 este divizibl cu 6, deoarece
este divizibil cu 2 (ultima cifrd este pard) si cu
3 (suma cifrelor lor este divizibild cu 3:
3+0+2+4=9)

c v 2 W

Suma cifrelor sale este divizibild cu q.
Exemplu: 435267 este divizibil cu 4, pentru cd
4+3+5+2+0+7=27

9

'o Dacd ultima cifrd a numdrului este O.



ANEXA 2:

+ Lucruri vechi si noi despre divizibilitatea cu 7
Numarul 7 i-a placut foarte mult poporului, care 1-a folosit in multe cantece si zicatori: Masoara de 7 ori si taie 0
data. Sapte zile-n saptamana. Sapte dintr o lovitura. Copilul cu 7 doici ramane fara motul taiat. Unul la munca,
sapte la mancare... Numadrul 7 se poate fali nu numai cu impresionantul sdu bagaj de zicatori, ci si cu diferite reguli
de divizibilitate. Unele din regulile divizibilitatii cu 7 (reguli comune cu cele ale altor cifre) le cunoasteti din cele
aratate pana acum. Numarul 7 are insa si cateva reguli individuale de divizibilitate. Pentru uzul propriu, alegeti-va
oricare va va parea mai interesanta din regulile care urmeaza:

7 CRITERII DE DIVIZIBILITATECU 7
CRITERIUL NR 1
Se scrie numarul in baza 10 folosind puterile lui 10, se inlocuieste numarul10 cu 3si se fac calculele; Daca
rezultatul obtinut se divide cu 7,atunci si numarul initial se divide cu 7.
Exemplu: fie numérul 5285; in baza 10 se scrie: 5-10° +2-10° +8-10+5si prin inlocuirea bazei 10 cu 3 se

obtine 5-3°+2-3°+8-3+5=182:7 deci 5285:7.

CRITERIUL NR 2 (o varianta a primei reguli)

Se inmulteste prima cifra din stanga cu 3 si se aduna cu cifra urmatoare; rezultatul se Tnmulteste cu 3 si se aduna
cifra urmatoare s.a.m.d. pana la ultima cifra. Pentru simplificarea rezultatului se admite ca dupa fiecare operatie sa
se scada , din rezultatul obtinut 7 sau multiplu de 7.

Exemplu: fie numarul 5285; operatiile sunt urmatoarele: 5-3=15,15+2 =17, dar

17=7-2+3;serenuntila 7-2 sise continud 3-3+8=17,17=7-2+3,3-3+5=14:7

CRITERIUL NR 3
Vom proceda ca la regula precedenta dar vom incepe inmultirea de la cifra unitatilor cu 5 de aceasta data:
sa exemplificim pentru numarul 48902 =

2-5=10=7-1+3; (3+0)-5=15=7-2+l; (1+9)-5=50=7-7+l; (1+8)-5=45=7'6+3; 3+4 =7 deci
numarul 48902 : 7

CRITERIUL NR 4

Se dubleaza cifra unitatilor si se scade din rezultat cifra zecilor; din nou se dubleaza rezultatul apoi se aduna cu
cifra sutelor;procedeul se continua alternand scaderea cu adunarea,Acolo unde este posibil rezultatul se poate
micsora cu un multiplu al lui 7.

Exemplu ; fie numarul 5943

3:2=6,6-4=2,2-2=4,4+9=13,13=7+6,6-2=12,12-5=7 ,deci numirul 5943 : 7.

CRITERIUL NR 5

Este o regula comuna a divizibilitatii cu 7, 11, 13.

Se Tmparte numarul in clase: clasa unitatilor, clasa miilor, clasa milioanelor,etc. Daca diferenta sumelor grupelor
numarului dat ,adunate din 2 In 2, se divide cu 7,cu 11 sau cul3, atunci numarul se divide cu 7, 11 saul3.

Exemplu: aplicdm regula pentru numarul 55285783 = (783+55) —285 =553 este divizibil cu 7

CRITERIUL NR 6

Este o regula comuna a divizibilitatii cu 7, cu 3 sau cu 19. Se dau deoparte ultimile doua cifre ale numarului , iar la
numarul ramas se aduna numarul format din cele doua cifre date deoparte inmultit cu 4; daca e necesar se repeta
procedeul pana se obtine un rezultat a carui divizibilitate cu 3, cu 7 cu 19 este evidenta.

Exemplu: fie numarul 134064 = 64 -4 = 256, 1340 + 256 =1596 ; repetam regula:

96-4 =384, 15+384 =399 numarul 399 se divide cu 7 si cu 3

CRITERIUNR 7

Numarul natural N se divide cu 7 (cu 11 si cu 13) dacd si numai dacé diferenta nenegativa dintre cele doud numere
obtinute din numarul natural dat prin taierea lui in doua, astfel ca la dreapta sa ramana trei cifre, se divide cu 7 ( cu
11 sau 13). Daca numarul are mai mullt de 6 cifre, impartim de la dreapta la stanga numarul in grupe de céte trei
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cifre .Daca diferenta dintre suma numerelor exprimate prin grupe de rang par si suma grupelor de rang impar se
divide cu7, 11, 13, numarul dat se divide cu 7, 11, 13.

STIATI ?
4+ Daci un numir de doui cifre se divide cu 7, atunci numirul format din aceleasi cifre scrise in ordine
inversa, marit cu cifra zecilor din numarul initial se divide cu 7.

Exemplu 63:7 ; prin urmare numirul 36+6 =42:7.

+ Daci un numir de trei cifre se divide cu 7 ,atunci numarul format din aceleasi cifre scrise in ordine
inversa, micsorat cu diferenta dintre cifra unitatilor si c sutelor numarului initial,se divide cu 7.

Exemplu: numdrul 126 se divide cu 7.Numérul 621—(6—1) =616 se divide cu 7

+ Daci suma cifrelor unui numir cu trei cifre este egali cu 7,el se divide cu 7 numai daci cifra zecilor este
egala cu cifra unitatilor .
Exemplu ;322 se divide cu 7deoarece 3+2+2=7.

+ Numarul de pe mormant
in una din piramidele Egiptului savantii au descoperit - pe o placi de piatra care acoperea mormantul - hieroglifa
numarului 2.520. E greu de precizat motivul pentru care i s-a acordat o cinste atat de mare acestui numar. Poate
pentru ci se imparte exact la toate numerele intregi de la 1 pana la 10. Intr-adevir, nu exista un alt numar, mai mic
ca 2.520, care sa aiba aceasta proprietate. Nu este greu sa ne convingem ca numadrul 2.520 este cel mai mic multiplu
comun al numerelor intregi din prima decada.

+ Existd un asemenea numar
Exista oare un numar care Tmpartit la 3 sa dea rest 1, Impartit la 4 - sd dea rest 2, impartit la 5 sa dea rest 3, iar
impartit la 6 sa dea rest 4?

+ Cosul cu oud
O femeie se ducea la piata sa vanda un cos cu oud. Un trecator neatent a Tmbrancit-o, cosul i-a scapat din maini, iar
oudle, bineinteles, s-au spart. Vinovatul, vrand s-o despagubeasca, a intrebat-0: - Cate oua ai avut in cog? - Nu-mi
aduc aminte, - i-a raspuns femeia, - stiu ca daca le scoteam cate 2, cate 3, cate 4 sau céte 5, in cos raimanea un
singur ou, iar daca le scoteam 7 - nu rdméanea niciunul. Cate oua erau?

*+ Un numdr cu trei cifre
Cunosc un numdr cu trei cifre din care daca scad 7, se imparte la 7, daca scad 8 se imparte cu 8, iar dacd scad 9 se
Tmparte la 9. Care este numarul?

+ Patru vapoare
Tntr-un port erau ancorate patru vapoare. in data de 2 ianuarie 1953, la amiaza, toate patru au parasit in acelasi timp
portul. Se stie ca primul vapor revine in 2 portul respectiv din 4 in 4 saptamani, al doilea din 8 in 8 saptamani, al
treilea la fiecare 12 saptamani, al patrulea 16 saptamani. La ce datd s-au intélnit din nou in port toate cele patru
vapoare?

+ Greseala casierului
Adresandu-se casierului unui magazin alimentar, un cumparator i-a Spus: - Aveti de primit cate 90 de bani pentru 2
pachete de sare, cate 2,70 lei pentru 2 bucéati de sdpun si, afard de asta, mai am de platit 3 pachetele cu zahar vanilat
si 6 cutii cu chibrituri, dar nu-mi amintesc pretul zaharului si al chibriturilor. Casierul i-a emis cumparatorului un
bon de 29,17 lei. Aruncéndu-si o privire asupra bonului, cumpdratorul i 1-a Tnapoiat spunéndu-i: - Cred ca ati gresit
la adunarea sumei totale. Casierul a verificat si a recunoscut cé a gresit, eliberand cumparatorului un alt bon. Cum a
descoperit cumparatorul greseala casierului?

+ Rebus cu cifre
Rationand aritmetic, s se gaseasca numarul t si cifra cu care trebuie inlocuita litera a Tn urmatoarea egalitate

[3(230+t)] =492a04.
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