IX – Fie ABC un triunghi. Se iau punctele M şi N pe [AB], P şi Q pe [BC], R şi S pe [CA] astfel încât: 
[image: image1.wmf]CA

CR

BC

BP

AB

AM

=

=

 şi 
[image: image2.wmf]CA

CS

BC

BQ

AB

AN

=

=

. Pe segmentele [SM], [NP] şi [QR] se iau punctele X, Y, Z astfel încât: 
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. Să se arate că dacă centrul de greutate al triunghiului XYZ coincide cu ortocentrul triunghiului ABC atunci triunghiul ABC este echilateral.
Stăniloiu Nicolae, prf. Bocşa

Soluţie: 
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Fie O un punct oarecare în plan şi 
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vectorii relativi la punctele corespunzătoare. Datorită condiţilor din ipoteză, există 
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. Se observă acum că 
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. Ţinem cont acum că 
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 şi se deduce că 
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 ceeace ne spune că cele două triunghiuri au acelaşi centru de greutate. Prin urmare Centrul de greutate al triunghiului ABC este şi ortocentrul său ceeace înseamnă că triunghiul ABC este echilateral.
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