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CLASA A X-A

Subiectul 1. Fie M o multime cu n elemente gi P (M) multimea
partilor sale. Sa se determine functiile f : P (M) — {0,1,2,...,n},
cu proprietatile:

a) f(A) #0, pentru A # (J;

b) f(AUB) = f(ANB)+ f(AAB), pentru orice A, B € P (M),
unde AAB=(AUB)\(ANB).

Subiectul 2. Sa se arate ca, daca a,b € (0, %), atunci

sin"a +sin" b _ sin" 2a 4 sin" 2b ) .
- - > — - , pentru orice n € N*.
(sina + sinb)™ — (sin2a + sin 2b)"

Subiectul 3. Sa se demonstreze ca printre termenii girului definit
prin a, = [n\/ﬂ + [n\/g] , n € N, exista o infinitate de numere pare
si o infinitate de numere impare.

Subiectul 4. Fie n € N, n > 2. Sa se determine n multimi A;,
1 <17 < n, din plan, disjuncte doua cate doua, astfel incat:

a) pentru oricare cerc C din plan si oricare i € {1,2,....n}, avem
A;NInt(C) #0;

b) pentru orice dreapta d din plan si oricare i € {1,2,....n},
proiectia multimii A; pe d nu coincide cu d.

Timp de lucru: 3 ore
Fiecare subiect este notat cu 7 puncte.



