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Ganduri

©Nu prea stiu de ce-ti scriu. Simt cd am mare nevoie de o prietenie
careia sa-i incredintez nimicurile ce mi se intdmpla. Poate ca-mi scriu
chiar mie.

Antoine de Saint Exupery

© In orice situatie, cel mai bun lucru pe care il poti face este lucrul corect;
urmatorul cel mai bun lucru pe care il poti face este lucrul gresit; cel mai
rau lucru pe care il poti face este sa nu faci nimic.

Theodore Roosevelt

© Intr-o prietenie, lucrul cel mai greu nu este de a ne da pe fata defectele
dinaintea unui prieten, ci de a-1 face sa si le vada pe ale lui.
La Rochefoucauld

© Educatia nu este rdspunsul la intrebare. Educatia este calea spre

raspunsul la toate intrebarile.
William Allin

© Matematica este limba cu care Dumnezeu a scris universul.
Galileo Galilei

© Ecuatiile sunt importate pentru mine, deoarece politica e 0 chestiune
de prezent, insa ecuatiile sunt chestiuni ce tin de eternitate.
Albert Einstein

© Matematica va fi limba latind a viitorului, obligatorie pentru toti
oamenii de stiintd. Tocmai pentru cid matematica permite accelerarea
maxima a circulatiei ideilor stiintifice.

Grigore Moisil

© Oh, daca zero-urile ar fi ramas numai in matematica!
Vasile Ghica



Matematica...altfel
de Ovidiu Badescu

Partea a I11-a. Tnainte de cifre...

Tnainte de a vorbi despre simbolurile asociate numerelor, fie ele
arabe sau romane, sd vorbim despre numere. Nu se stie exact cand au
inceput oamenii sa numere, adicd sd masoare multitudinea din punct de
vedere cantitativ. O mare parte a preistoriei matematicii poate fi probabil
redusa doar la efortul si descoperirea de catre diverse civilizatii a unor
clase tot mai largi de obiecte care indeplineau conditia de a li se asocia un
acelasi « numar ». Evident, numararea a inceput Inainte de aparitia
simbolurilor 1, 2, 3 sau I, II, 1ll ; se putea numara, de exemplu, folosind
doar degetele. A exprima faptul ca « am opt camile » se putea face, In
timp ce paseau animalele, aratind, pe rand, degetele mainii stdngi, apoi
trei degete de la cea dreaptd. Aveam deci « o ména de camile si inca trei
degete »...

Rezultatele numaratorilor se mai faceau prin incizii echidistante
sau zgarieturi pe bucati de lemn sau de os (cel mai vechi, datdnd probabil
de prin anul 35000 1.Cr., e un os de babuin cu 29 de incizii, descoperit Th
Africa, Tntr-o pesterd). Se foloseau, deasemenea, discuri de lut cu desene
de oi sau de camile, conuri, cilindri, piramide mici — pe masura ce turma
de animale trecea prin fata ta, aruncai cate un obiect in traistd pentru
fiecare animal(Orientul Mijlociu) ;incasii foloseau noduri pe franghii, iar
in Evul mediu, spatiul balcanic folosea rabojul — bucata de lemn pe care
se Insemnau prin crestaturi diverse socoteli — zile de munca, bani datorati,
numadr de vite, etc.

Se pare cd foarte multd vreme se numara doar prin « unu »,
« doi » si « mai multi ».(Un trib din jungla amazoniana numara si astazi
doar pana la doi !) Ni se pare interesanta si chiar incitantd o chestiune de
ordin lingvistic: unu din limba romana, este uno in spaniola, une in
franceza, uno in italiana, one in engleza, ein in germana, youn in haitiana,
en in norvegiand, een in africana, un in galeza !, en in daneza, isa n
filipineza, yksi in finlandeza, bir in turca, etc.

Probabil ca numarul « doi » s-a impus ca entitate abstracta (intr-
un salt mental care a durat, creu de crezut acum, secole sau milenii)
pentru ca oamenii au doi ochi, doud maini, doud picioare, doud urechi,
pentru ca exista opozitia zi — noapte, pentru ca pe cer « luminau » Soarele
si Luna,etc. Evident, trecerea ulterioara la simbolul 2 sau II a insemnat un
alt salt al gandirii umane...



Despre unele reguli...

Bill Gates a tinut un discurs la un liceu despre cele 11 lucruri pe
care elevii nu le-au invatat si nu le vor invata la scoala,morala fiind
probabil aceea ca sentimentul de automultumire si invataturile
"corecte" din punctul de vedere al politicilor educationale au creat o
generatie de copii care nu au deloc notiunea de realitate si despre
felul in care realitatea aceasta i-a destinat esecului in lumea reala.
1Viata nu e  dreaptd -  obisnuieste-te  cu ideeal...
2.Lumii prea putin ii pasd de stima ta de sine. Lumea se
asteaptd si realizezi ceva INAINTE de a fi multumit de tine insuti...
3Nu vei castiga 60.0008 pe an de 1indata ce parasesti
bancile scolii. Nu vei fi vicepresedintele vreunei companii cu telefon
in masind decat atunci cind vei fi muncit pentru acestea...
4.Daca crezi ca profesorul tdu e severstai sd vezi céand
osdaiunsef!..

5.A lucra fntr-un fast- food nu este ceva sub demnitatea
ta. Bunicii tai aveau o altd denumire pentru asta: o numeau sansa...

6.Dacdi o dai In bard, nu e vina parintilor tdi, asa cd nu
te mai smiorcdi 1n legatura cu greselile tale, ci invata din ele...

70nainte de a te fi nascut, parintii tii nu erau atat de
plicticosi ca acum. Au ajuns asa din cauzd ca trebuie sa-ti plateasca
cheltuielile, sa-ti spele hainele si sd te asculte pe tine spunandu-le
cat de grozav te crezi. Asa cd inainte de a te porni sd salvezi jungla
de parazitii generatiei parintilor tdu, incearca sa-ti despaduchezi
propriul dulap...

8.Poate cd scoala ta a scidpat de invingdtori si invingi,
insi viata NU... In unele scoli au abolit corigentele si elevul poate
incerca de cate ori vrea el sd dea raspunsul corect la o intrebare.
Asta nu seamana, deloc, cu NIMIC din viata reala...

9.Viata nu se Timparte in semestre. Nu ai verile libere si
pe foarte putini angajatori 1i intereseazd sd te ajute sa "te
gasesti". Faci asta 1n timpul liber...

10.Ce vezi la televizor NU e viata reali.. In viata reald
oamenii chiar trebuie si mai plece din cafenele si sd meargd la
serviciu...

11 Fiti amabili cu tocilarii... Existd sansa ca in viitor sa
lucrati pentru vreunul dintre ei...



Un punct de vedere

Aceste rdnduri au mai aparut in paginile revistei noastre in urma
Cu ceva vreme; ne permitem sd le reluam, pentru cé suntem convinsi ca sunt
utile, pentru ca avem colegi tineri(din pacate, prea putini tinerii cu aptitudini
matematice aleg meseria grea, dar superbda, de dascil; evident, vina
principala o poarta guvernele postdecembriste care s-au perindat la
conducerea tarii..nu mai insistdm pentru cd nu dorim sub nicio forma sa
creada cineva cda avem vreo coloratura politicd. Ca s fie si mai clar: nu
avem!). Asadar, aceste randuri se doresc a fi colegiale si provin din dorinta
sincera ca rezultatele obtinute la etapele superioare ale olimpiadei de
matematica de catre elevii judetului nostru(si nu numai) sa fie, in viitor, real
mai bune, calitativ superioare(dincolo de ambitii pur personale). Modul de
corectare la etapa judeteand a olimpiadei de matematica din ultimii
ani(trebuie subliniat cd nu in general, deci in particular) a provocat multora,
daca indignare e un termen prea dur, cel putin uimire si, in final, tristete.

Suntem congtienti cu totii cd matematica pe care o ...Incercdm
este , pentru toti,extrem de solicitantd;e normal astfel ca tensiunile pe care
le induce,elevilor si profesorilor deopotriva,sa fie profund marcante ...A
gresi e omeneste ; a recunoaste greseala si a incerca sa o corectezi , a cauta
si alte raspunsuri cand nu esti convins de al tau — cred ca acestea te pot situa
deasupra altora si, de ce nu, te pot impaca cu tine insuti (daca doresti
asta...).

Sa vorbim (in sfarsit , vor zice unii) despre problemele(mai
dificile) de  matematicd,adici cele propuse la olimpiadd,in
reviste,etc.(dificile pentru elevi,unele dificile si pentru noi,dascalii,de ce sa
nu recunoastem). Din acest moment,cred ca tot ce urmeaza este ,oricum ,util
Vom prelua asadar céteva idei ale domnului Profesor univ.dr.Dan
Branzei(lasi) , membru al Comisiei Centrale a Olimpiadei Nationale de
Matematica de atatia ani, speram incd multi de acum incolo; unele dintre
ele au fost remarcabil expuse Th (1) :

» Spre a ajunge la concluzia C dorita , mi-ar fi util sa ajung la
un rezultat intermediar R;de la ipoteze spre R mi-ar fi util un R, , iar de la
RlaCunC,,etc.

Descoperirea lui R este pasul decisiv spre rezolvare;acesta se
poate contura analizand prioritar sau concluzia sau ipoteza.Evidentierea
lui R este numita in folclorul olimpic matematic , spargerea
problemei*;dupa spargere , ramdn de rezolvat doud probleme,dar totalul
lor este mult mai simplu decdt problema initiala.Sarcina ramasa,gasirea

7



drumului de la ipoteza la R si a drumului de la R la C poate fi esalonatd in
timp(si, partial,in redactarea finala)dupa plac.

In realitate,prima intuire a lui R il delimiteazd precis;ajustari
convenabile se opereaza in ambele portiuni de ,,drum*,coreldnd avantajos
tehnici algoritmice cu estimari euristice.

Sa binevoim a zabovi putin asupra sarcinii (corectorului) de a
evalua meritul rezolvitorului in conturarea unui R ( sublinierea nu Tmi
apartine ). Acel R nu este neapdrat unic §i nici nu este obligatoriu sd fie
ferm delimitat.O corecturd acceptabila impune o mdsurare dreapti a
progresului  facut prin aproximarea unui R,mai ales atunci cdand
continuarea nu este impecabila din punct de vedere logic.Oricdt de atent ar
fi pregatit in maniera clasica un barem de corectare , acesta nu poate
acoperi uniform,la acest nivel,marea varietate de drumuri posibile.Din
acest motiv,pentru competitii ce includ probleme grele,cum ar fi faza finald
a olimpiadei de matematicd(side ceva ani,faza judeteand,as addauga eu) , se
adopta un ,,punctaj olimpic*, al carui spirit este explicat mai jos :

Spiritul punctajului O.1.M.

0 puncte — Consideratii nerelevante in demonstrarea problemei

1 punct - Sesizarea unui argument relevant in rezolvarea
problemei  sau reducerea la o problema ce poate beneficia de linii su
plimentare de demonstrare

2 puncte -  Parcurgerea doar a unei secvente dintr-0
demonstratie a unei probleme , fard valorificare ulterioard a celor obtinute

3 puncte - Elucidarea doar a unei jumatdti usoare din problema

4 puncte - Elucidarea doar a unei jumatati semnificative din
problemd(se subintelege ca partea restantd constituie o problema mai
simpla decdt cea initiala)

5 puncte - Rezolvare afectata de o deficienta majord(omisiuni
care afecteaza structura logicd a demonstratiei sau pierderea caz ce
constituie o problemd in sine).

6 puncte -  Rezolvare afectata de o deficientd minord(omiterea
unui caz relativ simplu sau a demonstrarii unei implicatii usoare)
7 puncte - Problema complet rezolvata , cu justificari

riguroase a afirmatiilor redactate. ,, ...

wApare astfel si necesitatea de a avea drept corectori profesori
buni rezolvitori de probleme ; aceasta calitate a profesorilor nu este



necesara doar corectdrii, ea este importantd §i anterior(spre o bund
invatare a elevului)si ulterior(pentru o corecta discutare a prestatiei).

Se poate aprecia in acest sens ca etapa decisiva spre dobandirea
acestei calitdati poate si trebuie realizata ca elev , cand exista o potrivita
vioiciune spirituald si o diminuare a factorilor inhibitori.Dupd acreditarea
ca profesor functioneazd in principal doua ,,forte* opuse ca sens: pe de o
parte se completeaza si actualizeazd tehnici algoritmice de abordare a
problemelor , iar pe de alta parte vioiciunea spirituala se toceste cu varsta ,
factorii inhibitori actiondnd si ei mai puternic ; rezultanta acestor forte are
un efect inegal:cresterea eficientei relativ la problemele usoare , dar
diminuarea ei Tn raport cu cele mai grele.(trebuie remarcat ca sistemul nu
prea recompenseazd profesorii  pentru calitdtile de rezolvitori,iar
entuziasmul dezinteresat se cam topeste in prezenta unor necesitati
materiale stringente).

Diminuarea calitatilor de rezolvitori ale profesorilor are ca efect si
evitarea surselor de probleme grele , cum ar fi G.M.(Gazeta Matematica)
sau R.M.T.(Revista Matematica din Timisoara) sau chiar RMCS
1. Tematori , poate,ca elevii sd nu-i puna prin intebari (justificate)in posturi
penibile , profesorii de matematica ajung sa fie principalii denigratori ai
acestor surse care le-ar putea fi de fapt de un real ajutor...“ (In conditiile in
care numdrul profesorilor de matematicd din judet se situeaza in jurul lui
300, iar numai la etapa judeteana au participat vreo 250 de elevi , trebuie sa
remarcam aici cd in acest moment , in Caras-Severin existd cam 30 de
abonamente la G.M si cam tot atdtea la R.M.T !...asteptdm cu incredere, cu
nerdabdare, cu sentimente amestecate, schimbarea acestei situatii...)

Inchei aici , scurt , acest poate lung punct de vedere , asteptand
reactii,critici,alte puncte de vedere.Poate: ,,Va urma®. Poate si discutii pe
tema: Cum sd facem matematica mai atractiva, mai apropiata de elevi, de
parinti, de profesori, de ceea ce ne Inconjoara ? Poate ca unele raspunsuri le
gasiti si in paginile revistei noastre.

© Intrati cu incredere si curiozitate pe www.anulmatematicii.ro!!!

Surse de inspiratie ( bibliografie):
(1) Brénzei Dan, Branzei Roxana — Metodica predarii matematicii , Ed.
Paralela 45 , Pitesti , 2000

Prof-Lucian Dragomir ,Liceul Bandtean
Otelu-Rosu , str.Republicii 10-12
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Iasiul...un vis devenit realitate

Multe emotii, multe ore in cabinetul de mate, cu multe probleme,
din multe culegeri...asa erau zilele de dinaintea Concursului de
Matematica Aplicati Adolf Haimovici, etapa nationala. Increzitoare si
timide, incurajate de altii, descurajate de noi, dar mai ales dornice sa
ajungem la Tasi, asa am plecat noi, fetele de la LTL(luliana Florea
Teodora Moldovan si Daniela Anitulesei), spre Lugoj, acolo unde urma sa
ne intalnim cu ceilalti 10, intregind astfel lotul judetului nostru.

Ajunse in gard la Lugoj am asteptat sa vedem cu cine vom pleca
la drum. Asa i-am cunoscut pe Antonia Zarnescu, Raluca Goian si Epure
Monica, fetele de la Oravita, asa cum le spuneam noi. Apoi, Iimpreuna cu
doamna profesoara lulia Cecon,au ajuns si Margan Anuta de la
Caransebes, Silianovici Alin, Prejbean Cristina, Adam Florica, Azzola
Francesca si Norocel Alina- ei facand parte din lotul numeros de la Otelu,
si pentru lotul complet, ni s-a alaturat si Tanasa Remus de la Moldova
Noui. Impreund, am plecat cu un tren cu care toatd lumea si-ar dori sa
meargd,dincolo de distanta considerabild, deoarece datoritd profesorilor
nostri si gcolilor de unde venim am avut bilete la cuseta.

n dimineata zilei de 21 mai, am ajuns intr- unul dintre cele mai
frumoase orase din Roménia, dupa parerea noastra, pentru ca l-am vazut a
doua oara si tot nu ne saturam(si de fiecare datd datorita Concursului
Adolf Haimovici). Cat despre cazare, nu se putea mai bine: eram la 3
minute de parcul Copou.

In ziua aceea trebuia si ne relaxam; tocmai de aceea, cu harta in
mana, am plecat sa vedem o parte a lasului. Am cautat, cu ajutorul unei
harti, Casa Memoriala a lui Mihail Kogélniceanu, care din pacate era in
renovare si nu peste multd vreme am realizat cad ne e foame. Cum
auziseram noi ca la cantina UMF-ului aveau mancare foarte buna, am
decis sd mergem acolo sd ne potolim foamea. Usor de zis, greu de facut.
Am tot intrebat in stidnga si in dreapta despre aceasta locatie, dar oamenii
nu se pricepeau sa dea indicatii precise. Si, incercand peste tot in zona,
am dat de o usd mica de lemn, ultima usa la care te-ai fi gandit cd ascunde
in spate o cantina... Incantati de ce am vazut, un pic obositi si cu emotii
din ce in ce mai mari, In camera noastrd rasuna matematica. Formule,
probleme, subiecte din anii trecuti, culegeri...toatd lumea repeta, pentru
ca ziua de sdmbata se anunta lunga.

Iata ca a sosit: ziua pe care o asteptam cu totii, ziua pentru care
am ajuns la lasi, ziua concursului. Subiecte aparent grele, usoare apoi,
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multe emotii chiar si la iesirea din sili, dar cu o profesoard care ne
incuraja pe toti. Ziua lungd parcd abia acum incepe, mai erau aproximativ
8 ore pana la afisarea rezultatelor i noi eram cu inima cat un purice.

Dupa probe insd, ne simteam eliberate de stress si eram gata de o
lunga sesiune de cumpariaturi prin Mall, care era foarte aproape de
facultatea unde am sustinut concursul. Oboseala isi spunea cuvantul, dar
nimic nu putea sta intre noi si toate lucrurile (haine, pantofi, esarfe, mici
bijuterii, mici cadouri pentru cei dragi) ce urma sa ni le cumparam...

18:30....19:00....19:30...si noi incd asteptam rezultatele. Intr-un
final s-au afisat, o mare de tineri curiosi, apoi multi fericiti, altii un pic
dezamagiti, dar in mod cert mult mai ambitiosi pentru anul care va urma.
Spre dezamagirea noastra, nu se stia de cu seara cine a luat premiu si cine
nu. Astfel ca, pentru unii dintre noi, cu punctaj mai mare §i cu sperante
mult mai mari, mai urma o noapte mai mult sau mai putin plina de emotii.
Plus ca am mai aflat ca foarte multe dintre problemele din concurs, la
tehnic si la stiinte, au fost create de profesorul Lucian Dragomir din
judetul nostru ... frumoase, incitante, unele nu chiar ugoare...eram
mandri §i pentru asta...

In duminica festivitatii de premiere am avut bucuria sa aflim ca
lotul Caragului a obtinut 4 mentiuni prin luli(cls a IX-a stiinte ale naturii),
Anuta(cls. a IX-a, uman), Daniela(cls a Xll-a, stiinte ale naturii) si
Remus(cls. a Xll-a, tehnic), pe care ii felicitam din suflet, cu mare drag si
carora le dorim succes si la anul, sau bafti la facultate!

Dupa festivitatea de premiere am luat din nou lasiul la pas
cautand locuri noi de vazut si fotografiat, de data aceasta in grupulete mai
mici, fiecare mergand in alte directii si sensuri. Ne-am relaxat cat am
putut deoarece ne astepta o cilatorie de vreo 17 ore cu trenul la clasa
a ll-a, aparent, destul de neplacut, dar trenul a fost locul unde am ras
enorm amintindu-ne o droaie de faze amuzante din camere si in general
de la Olimpiada...

Nu putem asadar decat sd mai transmitem incd odata elevilor care
sunt la orice alt profil decdt matematica-informatica, profesorilor
lor,urmatorul mesaj: in matematici puteti ajunge §i voi sus, prin
colaborare, prin ambitie, prin studiu si ceva efort, acolo unde matematica
se intalneste, in mod fericit, cu biologia, fizica, chimia, cu stiintele care
modeleaza ceea ce ne inconjoara.

luliana Florea, Teodora Moldovan,eleve, Resita
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Matematica la Crivaia
4 julie-11 iulie 2010

Tabdra aceasta a fost fantastica. Bucuria, tristetea, dorinta de
reusitd, inteligenta, cunoasterea, frica §i speranta de a trece peste emotii
au transformat aceastd monotond sdaptamind de vard intr-0
fantasmagorica iluzie, ce m-a purtat in toate pldcerile si nepldcerile
sentimentelor si ardorilor. Au fost sapte zile de neuitat...(Dinulica
Septimiu,elev, clasa a VlII-a)

Si...suntem convingi ca ceea ce 0 sd scriem aici ¢ mult prea
putin fatd de ceea ce au trdit acesti ,,spiridusi” ai matematicii, insd
merita totusi amintite:

© ora de stingere(negociabild), ora de trezire(unii isi doreau
sa 11 trezim mai devreme decdt ne-am fi imaginat vreodatd),
diminetile cu aer curat i multa miscare

© orele de mate...dupa care de fapt incepea cu adevarat
ziua de vacantd(dupa cum spuneau unii pe acolo), timpul liber de
dupd masa de pranz

© atelierele de la ora 16...- cel mai asteptat moment al zilei,
si aici meritd multumiri:
¥ Claudiu Pugcau, regizor din Resita, asa cum 1i place s i se spuna
¥ Radio Resita pentru cd ni l-a ,,daruit” pe bunul nostru prieten
Sebastian Dragomir
¥ Domnul(intentionat scris cu D) Dinulicd atat pentru ,,cercetagul”
trimis Tn misiune cat §i pentru tot ceea ce a facut pentru acesti copii
minunati
¥ serile in care cdutam simboluri existente (sau inventate) din
Forrest Gump, noptile pline de karaoke, discoteca sau focul de
tabara.

Ar fi atat de multe de povestit, incat ne-ar prinde si tabara
de la anul tot aici, cel putin depanand amintiri. Pentru toate acestea
existda dvd-ul taberei(cereti-1 profesorilor de la clasa, pentru ca ei sa
il ceara mai departe), insd nu putem sd nu amintim aici surpriza
pregatita parintilor §i care nu a mai avut loc datorita arderii boxelor.

Asta inseamna ca a fost mare distractie, nu-i asa?
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Spiridusii taberei:

Azap Denisa, Balmez Andrada, Buzescu Malina, Cerna Miruna, Chirciu
Citalina, Ciobanu Anca, David Andrei, David Mihai, Dinulicd Augustin,
Dinulica Septimiu, Dolot Nicole, Gaitd Nadine, Lazar Silviu, Murgu
Teodora, Mica Hermina, Peptan Andrei, Pirvu Ancuta, Popescu Vlad,
Semenescu Raluca, Szatmari Larisa, Sandru Bogdan, Stefanescu Andrei,
Toc Teodora, Teudan Adina, Vasiloiu Teodora, Vasilovici Camil,
Vernicu Georgiana, Voicu Vlad.

Profesorii taberei si temele predate:

Luni Prof. Camelia Pirvu-Numere prime. Numere compuse
Prof. Antoanela Buzescu- Locuri geometrice. Cercul
Marti Prof. Otilia Bejan-Coliniaritate si concurenta

Prof. Nicolae Staniloiu- Probleme de numarare
Miercuri | Prof. Tudor Deaconu- Probleme de numarare
Prof. Ovidiu Badescu- Functii

Joi Prof. Ramona Cilin- Parte intreaga si parte fractionara
Prof. Ciprian Célin- Inegalitati algebrice
Vineri Prof. Marius Sandru- Proprietati ale triunghiurilor

Prof. Irina Avramescu- Inegalitati geometrice

0, da! Asemenea distractie nu am mai avut de ceva timp! Ce bine
este sd iti petreci timpul cu 28 dintre vechii, dar si noii tdi amici. Tn
catalogul prietenilor au apdrut noi nume, dar si noi note. Intr-adevar,
unii au absentat, dar sper ca ii voi revedea la anul. Nu doresc sa ramina
repetenti. Fiecare inima de aici bate intr-un ritm propriu, poate unul
nebunesc, unul timid, unul cuminte sau unul normal! Dar cand vizionam
filmul ,, Forrest Gump”, inimile danseaza la unison, purtate de o unda de
suspans. Aici putem cerceta paduri, azimuturi, putem numara dublii pasi
pand la urmdatorul reper, dar haideti sa ne cercetam sufletele, sa dam la o
parte numerele ingramadite, prime sau compuse, si calculele complicate,
sd fim noi ingine si sd ne distram chiar si atunci cand ne este greu.

Intrand n valsul matematicii, pasind gragios printre teoreme,
vom descoperi cine suntem cu adevarat, vom gasi solutia. (Dolot Nicole,
clasa a Vl-a)

Prof. Antoanela Buzescu, Ovidiu Badescu, Caransebes, Resita
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Matematica distractiva — o disciplina cu valente
creative

Poate fi matematica si distractiva ? Orice domeniu, cat de riguros,
are si aspecte mai putin formale — iar matematica nu este,din fericire, o
exceptie.

Matematica este considerata, in general, una din disciplinele
dificile, un ,,instrument de torturd”, in care problemele sunt asemenea
unor obstacole in cursa elevilor in acest domeniu, fiind la Thdeméana
oricui.

Elevii privesc de multe ori cu teama exercitiile si problemele.
Punerea unor exercitii §i probleme intr-o forma distractivd, prezentarea
lor intr-o manierd nostima, vesela ii va face pe elevi sa abordeze
matematica cu zambetul pe buze, fard crispare, ajutdndu-i astfel sa
asimileze numeroase notiuni matematice i sd inlature barierele care
faceau din matematica o disciplina greu accesibila.

Vazuta astfel, matematica devine o ,,matematica distractivd”, in
care totul este o invitatie la joc, distractie, amuzament, invatandu-i pe
elevi sd caute mereu solutii, sd-ti pund intrebdri, sa-si imagineze cai
diverse de rezolvare a exercitiilor si problemelor. Elevul devine interesat,
iar activitdtile de mare dificultate sunt efectuate fara trdirea subiectiva a
efortului, ei angajandu-se total in actiune si cadpatand tot mai multa
siguranta si tenacitate in raspunsuri.

Elevul, sctul de ora de MATEMATICA OBISNUITA, doreste si
iasa din tiparul ,,sablon” al unei ore de matematica i sa invete ,,§i in alt
fel ”” matematica.

Orele de ,MATEMATICA DISTRACTIVA” vor constitui o
destindere psihica si mentald, starnind totodata interesul si curiozitatea de
a afla cat mai multe lucruri.

Elementul de joc, care face ca matematica sd fie recreativd,
poate lua diverse forme: o enigmd, un truc, un paradox, o eroare logica
sau pur si simplu matematicd, cu unele trasaturi curioase sau amuzante.

Exista multe asemanari intre joc §i matematicd. Pentru cd, oare
ce altceva este un joc, decdt o suitd nedeterminatd de probleme de
rezolvat, in functie de conditiile date? Si la urma urmelor ce altceva este
matematica, decdt o rezolvare de enigme? Si ce altceva este stiinta, daca
Nu un efort sistematic de a da raspunsuri la enigmele pe care ni le
propune natura?
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Misterioasa si fermecatoare, satisfacdnd nevoia universal umand
de distractie, matematica ,,distractiva’ tine de frumosul pur, de cea mai
profunda trdire omeneasca — misterul. lar interesul multor minti luminate
ale lumii pentru jocul matematic nu este greu de inteles, deoarece
gandirea creatoare care se daruieste unor astfel de subiecte este de
aceeasi naturd cu tipul de gandire care duce la descoperirea in stiintd.

Exercitiile si problemele de matematica distractiva pot fi folosite cu
succes in captarea atentiei si pe tot parcursul unei activitati didactice,
dar §i cum se intampla in ultima vreme, ca o disciplinad optionald. Prin
astfel de activitati il educam pe elev sa gandeasca ca si cum el insusi ar fi
acela care descopera adevarul, cultivandu-i curiozitatea stiintificad,
preocuparea pentru descifrarea necunoscutului.

Exemple :

1.Avem doud zaruri unul alb(A4) si altul rosu(R) . Fiecare zar are
sase fete numerotate (1,2,3,4,5,6). Scrieti cdteva combinatii ale celor
doud zaruri in asa fel incdt suma celor doud fete de deasupra sa fie 7.

2.0 fetita isi ducea cardul de gdste la pagune. O gdsca mergea
Inaintea altor doud, alta intre doua si alta in urma altor doua. Cdte gaste
erau in card?

3.Cdte pastile a luat bunica, stiind cd doctorul i-a prescris ca in
primele cinci zile sa ia cdte trei pastile pe zi, in urmatoarele trei zile cdte
doua pastile pe zi, iar in urmdtoarele douad zile cdte o pastila pe zi §i in
ultimele 6 zile cdte o jumdtate de pastild pe zi?

4.Cand are omul tot atdtia ochi cdte zile dintr-un an?

5.Cate taieturi sunt necesare pentru a imparti o bucata de panza
lunga de 10m in fasii de cdte 2m?

6. Ceasul bunicului ramdne in urma la fiecare 3 ore, cate 2
minute. Batrdanul isi potriveste ceasul dupa radio, la ora 21.00. Daca nu-|
mai potriveste, ce ord va ardata ceasul bunicului dupa 3 zile?

Problemele si exercitiile propuse sunt exercitii de ,,gimnastica a
mintii” care capteaza prin frumusetea continutului si a formei. Departe de
a fi simple jocuri astfel de activitati reprezintdi momente de efort
concentrat, elevul trebuind pe rand sid receptioneze mesajul si sd il
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inteleagd, sa interpreteze datele, sd gandeasca si sa aleagd calea cea mai
exacta de a actiona, sa se concentreze la maximum pentru a efectua ce i se
cere. Astfel, matematica dezvoltd gandirea creatoare a elevilor, contribuie
la dezvoltarea spiritului de observatie, a memoriei, a judecatii logice, a
istetimii, pregatindu-i pe acestia sd rezolve probleme de viatd pur si
simplu.

Inv. Ana Modoran, Resita

Rolul jocului didactic in predarea matematicii
la clasa |

Incorporat in activitatea didacticd, jocul imprimi acesteia un
caracter mai viu §i mai atrdgitor, aduce varietate si o stare de buna
dispozitie, destindere, ceea ce previne aparitia monotoniei si a plictiselii, a
oboselii si fortifica energiile intelectuale si fizice ale scolarilor, generand
o motivatie secundard, dar stimulatoare. Jocul didactic consolideaza,
precizeaza, verificd si Tmbogateste cunostintele, pune in valoare si
antreneaza capacitatile creatoare ale acestora.

Jocurile didactice sau exercitiile - joc, imbracind o haina
atractiva, trezesc interesul elevului pentru indeplinirea sarcinii didactice si
intretin efortul necesar executarii lui.

Jocurile pot fi : cu explicatie si exemplificare, cu explicatie dar
fara exemplificare, fara explicatie, cu simpla enuntare a sarcinii.

Jocurile didactice pot fi folosite si ca testdri prin care invatatorul
sd-gi dea seama de calitatea cunostintelor pe care le posedad elevul, de
gradul de Insusire a unei deprinderi sau de nivelul de dezvoltare a unor
procese psihice.

Clasificarea jocurilor :

A. In functie de scopul §i sarcina didactica :

1. ca lectii de sine stétatoare ;

2. ca momente ale lectiei (captarea atentiei) ;

3. in completarea lectiei, intercalate sau in final ;

4. pentru aprofundarea Iinsusirii cunostintelor specifice unui
capitol;

5. specifice unei varste;

B. In functie de aparatul formativ :

1. jocuri pentru dezvoltarea capacitatii de analiza (completeaza

sirul - deduc regula analizand termenii sirului, apoi completeaza );
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2. jocuri pentru dezvoltarea capacititii de sintezd (predate in
cadrul operatiilor cu numere naturale );

3. jocuri didactice pentru dezvoltarea capacitatii de a efectua
comparatii;

4. jocuri pentru dezvoltarea capacititii de abstractizare si
generalizare ;

5. jocuri pentru dezvoltarea perspicacitatii ;

Inclus inteligent 1n structura lectiei, jocul didactic matematic poate
sd satisfacd nevoia de joc a copilului, dar poate in acelasi timp sa usureze
intelegerea, asimilarea cunostintelor, realizdnd o Tmbinare intre Invétare si
joc.

Avantajele jocului :
- 11 determind pe copii sa participe activ la lectie ;
- antreneaza §i pe copiii timizi i mai slabi la lectie ;
- dezvolta spiritul de cooperare ;
- dezvolta la copii iscusinta, inventivitatea, spiritul de observatie ;
- constituie o tehnicd atractiva de explorare a realitatii ;

In scoald, orice exercitiu sau problema poate deveni joc daci se
precizeaza sarcinile de rezolvat si scopul urmarit, dacd se creeazd o
atmosfera deconectanta, trezind elevilor interesul, spiritul de concurentd
si de echipa.

Folosirea jocului in numeratia 0-10, a operatiilor de adunare
si de scadere

Primele zece numere constituie fundamentul pe care se dezvolta
intreaga gandire matematica a elevului. La conceptul de numar se ajunge
progresiv dupa o perioada pregatitoare.

Pentru ca activitatile sd fie mai placute si cunostintele sa fie
insusite mai usor se utilizeaza jocurile sub forma unor ghicitori sau
poezioare deoarece ele descriu cu umor chipul cifrelor.

Procesul scrierii sirului numerelor pana la 10 se face progresiv.
Dupa insusirea numerelor 0-5 se pot practica jocurile : ,,Ce numere au
fugit ?”” sau ,,Numarul corect”

Jocul ,Numéri corect”

Obiective : sa perceapa numerele dupa auz ; sa poata numara respectand
succesiunea numerelor.

Sarcina didactica : ascultd si numara corect batdile din palme si alege
numarul potrivit.

Material didactic : cartonase cu numere 0-10
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Desfasurare: invatatorul bate din palme, elevul alege cartonul cu numarul
corespunzator batailor.
Jocul ,,Ce numere au fuqit?”
Sarcina didactica : stabilirea numerelor lipsa dintr-un sir dat;
Material didactic: jetoane cu numerele 0-10, tabele cu numere de la 0 la
10.
Desfagurarea: pe echipe sau individual ; elevul vine si pune la locul
potrivit numarul care lipseste.
Jocul ,,Ce semn s-a ascuns ?”
Scopul : Exersarea deprinderii de calcul, folosirea corecta a semnelor
grafice (+,-);
Regula jocului : Elevii trebuie sd gaseasca ce semn de calcul a disparut.
Desfagurarea : Se va scrie pe tabla o coloana de exercitii cu adunari si
scaderi :
2+5=7 8-2=6 4+3=7 9-4=5 6+3=9 7-2=5
fnvé‘,cétorul va sterge semnele de calcul. Elevii vor iesi si vor completa
exercitiile.
Rolul invitatorului
- 84 imprime un anumit ritm jocului ;
- sa mentind atmosfera de joc ;
- sa evite momentele de monotonie ;
- sa stimuleze initiativa si inventivitatea copiilor ;
- sd urmareasca comportarea elevilor ;
- sa activeze toti copiii la joc ;
La sfarsitul jocului se fac aprecieri, recomandari si evaluari
individuale sau generale.
PROBA DE EVALUARE

1. Rezolvati, apoi faceti proba:
367 +31= 425 -174 =

2. Completati cu cifre corespunzatoare:

2.5+ 6. .- 3.8+ 725-
3. .48 .91 2. ..
379 =41 859 482

3. Mariti cu 9 diferenta dintre cel mai mare numar impar scris cu trei cifre
distincte si cel mai mic numar par scris cu doua cifre identice.
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4. Incercuiti exercitiul care are ca rezultat numirul scris deasupra
coloanei:

200 35 431
995 - 795 514 - 510 266 + 206
521 + 269 195-170 121 + 211
152 + 48 211- 93 680 — 249

5. Aflati valoarea necunoscutei din exercitiile de mai jos:

329 +a=631 145-b=25 X—9=264
6. La o serd sunt570 fire de lalele, 120 fire de zambile si cu 335 fire
frezii mai putin decat fire de lalele. Din totalul de flori s-au vandut
638 fire flori. Cate fire de flori au mai ramas ?

DESCRIPTORI DE PERFORMANTA
;. FB — rezolva corect exercitiile, efectudnd proba prin toate
modalitatile;
B - rezolva corect exercitiile, prezentdnd greseli la efectuarea probei;
S —rezolva corect exercitiul, prezentand greseli la efectuarea probei;

I,. FB —completeaza corect toate spatiile cu cifrele corespunzatoare;

B — completeaza cu greseli exercitiul;

C — completeaza cu greseli exercitiul;

S — completeaza cu greseli grave exercitiile (cantitativ — un sfert din
numarul total de exercitii);

I3.  FB —recunoaste si aplica semnificatia critica a denumirii numerelor,
transpunand corect terminologia specificad in operatiile indicate si
le rezolva corect;

B — identifica si aplicad corect semnificatia criticd a denumirii numerelor,
transpundnd corect terminologia specificd in operatiile indicate,
rezolva insa cu greseli operatiile indicate;

S — identifica si aplica lacunar semnificatia criticad a denumirii numerelor,
transpunand corect terminologia specifica in operatiile indicate,
dar prezinta greseli in calcul.

4. FB — identificd corect toate exercitiile ce corespund rezultatelor
indicate;
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B - identifica cu erori exercitiile corespunzitoare rezultatelor de deasupra
coloanei;

S —rezolva cu greseli, identificand din punct de vedere cantitativ un sfert
din exercitiile ce corespund rezultatelor indicate.

Is. FB — rezolva corect toate trei exercitiile de aflare a termenului
necunoscut;
- marcheaza corect numarul ce reprezintd suma numerelor ce
constituie valoarea necunoscutelor din exemplele cu termen
necunoscut;

B - gaseste doar doud din valorile corecte ale necunoscutelor din
exercitiul cu termen necunoscut;

S — giseste doar una din valorile corecte ale necunoscutelor din exercitiul
Cu termen necunoscut.

ls. FB — rezolva corect problema prin una din modalitatile Tnvatate
(sub forma de exercitiu sau cu plan de rezolvare);
B —rezolva problema, prezentand greseli de calcul;
S —rezolva problema, prezentand greseli la nivelul identificarii operatiilor
induse de enuntul problemei.
Inv. Elisaveta Viddut, Inst. Ozana Dragild, Resita

Probleme cu mici probleme

Ne propunem in randurile urmatoare sa abordam cateva probleme
— test, care vizeaza mai mult spiritul de observatie, perspicacitatea, chiar
cunoagterea limbii romane si nu atit de mult cunostintele matematice. in
plus, incercam astfel sd suplinim, e drept, in micd masura, absenta din
revistd a solutiilor problemelor propuse pentru ciclul primar.

Ni s-a parut utili abordarea avind in vedere si raspunsurile
primite de la elevi la trei probleme publicate in revista noastra, anume:

11.50 Dintr-un gir de mai multe cuvinte, stabilim si tdiem
cuvantul care nu are proprietatea pe care celelalte cuvinte o au. Aratati,
justificand raspunsul, ci din sirul de cuvinte : cal, oaie, porc, ratd, vacd,
putem tdia succesiv cel putin trei cuvinte.

111.49 Care dintre urmatoarele numere nu are proprietatea pe care
0 satisfac celelalte patru numere: 161, 251, 352, 413 si 530? Justificati
raspunsul.
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I11.50 Pisicile nascute din motan alb s§i pisicda neagrd sunt
mincinoase, iar cele ndscute din motan negru si pisica alba spun
adevarul.

Un cdine, prieten al pisicilor, a intrebat o pisica: Ce fel de tata ai
tu, alb sau negru ? Pisica a raspuns si a fugit.

Din pécate, catelul nu a auzit raspunsul si a Intrebat o alta pisica,
prezenta la discutia anterioara : Ce fel de tatd a spus ca are?

A spus ca are tatal negru — a zis a doua pisica.

Ce fel de tata are a doua pisica ?

Inainte de a discuta despre problemele in cauzi, vi propunem altele,
care fac parte, mai mult sau mai putin din folclorul celor de acest gen:

(1) Care dintre urmatoarele cuvinte credeti ca ar trebui taiat si
explicati de ce: brad, crap, crin, porc, carte, cort ?

Raéspunsuri posibile: a) carte, deoarece e singurul care are doua
vocale, celelalte au doar cate una singura; b) carte,deoarece e singurul
care are 5 litere, celelalte sunt formate din 4 litere; c) carte, e singurul
care are ultima literd o vocala; d) gasiti alt raspuns ?

(2) Care dintre urmatoarele cuvinte credeti ca ar trebui taiat si
explicati de ce: drag, dar, rar, des, dud ?

Raspunsuri posibile: a) rar, e singurul care incepe cu o alta litera
decét celelalte; b) drag, singurul care incepe cu doud consoane; ¢) drag,
singurul care are 4 litere, celelalte au toate cate 3 litere; d)?

Observatii: (1) in orice concurs, orice justificare, explicatie corecta,
logica, atrage punctajul corespunzitor; (2) astfel de intrebari nu sunt
potrivite pentru itemi de completare, care nu necesita justificari.

(3) Care dintre urmatoarele cuvinte credeti ca nu isi are locul in
urmatorul sir si explicati de ce: carpen, salcie, arin, stejar?

(1) arin, e singurul care nu are 6 litere ca si celelalte; (2) salcie, e
singurul care nu contine grupul de litere succesive ar; (3) ?

(4) Daca "2+3=6","3+4=12","4+2=8", cateste "5+3" ?

Raspuns: 15. Se presupune ca simbolul "+", pentru cei care ar Invata
calculele astfel, inseamnd ceea ce am invitat noi ca este cel pentru
inmultire. Ar fi probabil mai simplu dacd intrebarea ar aparea sub
foma:Dacd 203=6, 304=12si 402 =8, cat este 503 ?

Observatie: Astfel de probleme pun, deobicei, elevul(sau pe cel care
incearcd sa rezolve) In situatii noi, neantilnite; credem cd pentru asta
trebuie sd ne si pregatim: viata e plind de neprevizut...

(5) Care dintre urmatoarele numere ar trebui taiat si de ce ?

3212, 1261, 1134, 4112,6211.
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Raspunsuri: (1) 4112, produsul cifrelor sale este 8, pe cand toate
celelalte numere au produsul cifrelor egal cu 12; (2) 1134, suma cifrelor
este un numar impar, pe cand toate celelalte au suma cifrelor numere
pare; (3) ?

(6) Care dintre urmatoarele fractii nu are proprietatea pe care

celelalte 0 au?

12 13 14 15 16 17

17° 25" 27 32" 35" 40°
Réspuns: (1) ;—2 , deoarece diferenta dintre numitor $i numarator este

12=3-4, pe cand aceasta diferentd, la fiecare dintre celelelalte fractii,
este un numar prim. (2) ?

(7) Completati cu urmatoarele trei numere urmdtorul sir:

2,58 11 ...

Observatie: Personal, nu ne plac astfel de “sarade”. E altceva daca
cerem explicatii, justificari in alegere sau daca spunem clar regula(fiecare
numar se obtine din cel precedent prin adunarea unui acelasi numar... dar
atunci ce mai evaludm ?, ar spune unii...); macar sa dam initial mai muti
termeni...

lata ce s-ar putea scrie daca lasam enuntul asa cum este:
(1) 14, 17, 20. Evident, cam toti ar scrie asa, observand ca sirul se
formeaza adunand acelasi numar, 3, la termenul precedent( avem deci o
progresie aritmetica); devine mai interesant sa observam termenul general
al sirului in aceste conditii, adica numarul de pe locul n, notat cu a, ( de

exemplu). Aici avem a,, =3n—1Pentru a studia daca, sa zicem, 2009 este

termen al acestui sir, e suficient sa studiem daca exista n e N* pentru care
3n—-1=2009.

(2) in conditiile date, putem observa, mai greu probabil, si
urmatoarele: 8=2+5+1, 11=5+8-2, 22=8+11+3, 29=11+22-4,...,
asadar urmatoarele numere ar putea fi si 22, 29, 56. Relatia prin care se
deduc succesiv termenii este n acest caz:

a,=a, ,+a,4+(-1)"1-(n-2),vn>3. Determinarea  formulei
termenului general e ceva mai complicatd si nici nu ne-am propus sa
facem asta aici.

(8) Care cuvant, dintre urmatoarele cinci, nu se potriveste cu

celelalte? Roz, rosu, soare, galben, portocaliu.

Raspuns: (1) soare, e singurul care nu reprezintd numele unei culori
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(acesta este raspunsul indicat de sursa problemei: test internet);

(2) roz, singurul cuvant cu un numar impar de litere; (3) ?

(9) Scrieti numarul corespunzator in locul semnului de intrebare,
observand regula de formare a celorlalte coloane:

2 1 4 2

3 6 3

) 10 5 ?
30 40 50 60

Raspuns: 12. Observam cd suma primelor doud numere din fiecare
coloand, inmultita cu al treilea numar, dau ca rezultat al patrulea numar
din respectiva coloana. Gasiti si alta regula ?

(10) Sa revedem acum o problema propusa la ultima editie a
concursului revistei noastre elevilor de clasa I:

Completati ultimul tablou, respectand regula din celelalte tablouri:
5 3 4 2 1 6 8
0 2 3 5 7 2 114

Raspuns: 5. Era suficient sd observam ca, pentru fiecare tablou, suma
numerelor din fiecare coloand este aceeasi ( 5 pentru primul tablou, 7
pentru al doilea, 8 pentru al treilea si 9 pentru ultimul).

Sa revenim acum la problemele din revista noastra:

11.50 De la bun inceput, pledez inca o datd pentru citirea cu
atentie a fiecarui cuvant din enuntul unei probleme; “succesiv”’ inseamna
“progresiv, treptat, unul dupa altul, pe rand”... in plus, enuntul face
referire la proprietdtile cuvintelor, nu ale intelesurilor substantivelor pe
care le reprezinta...Ca sa fie insa clar, se acceptd orice solutie corecta,
justificativa, care respecta cerintele enuntului.

Daca am numdrat bine, am primit 28 de solutii corecte sau
aproape corecte.

Raspunsuri: (1) Putem taia, succesiv, cuvintele: cal — e format din
3 litere, pe cand celelalte au proprietatea ca au 4 litere; porc — are a doua
vocala “0”, pe cand celelalte au proprietatea ca pe locul al doilea au
vocala ““a”; oaie — nu are nicio consoand; celelalte cuvinte au cate
doua.(solutie identicd cu cea a autorului problemei, oferitd de eleva
Ciobanu Flena;solutii asemanatoare, legate de silabe: Lazarov Andrei,
Vetan Denis, Pervulescu Razvan, Remo Tommy, Lohon Adriana,
Racoceanu Rares)

Variatiuni diverse conduc la acelasi rezultat logic corect:
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(2) cal, oaie, porc — nu contin ““@” si “a”, iar rata si vaca le contin.

( Potocean Teodora Aura). Cum tdiem insd succesiv cate un cuvant ?

(3) cal, oaie, porc — unii elevi au observat formatia “consoane — vocale...”,
dar, repetim, cum se face eliminarea succesivda ? ( Maletici lasmina,
Cicortas Raul Andrei)

Observatii: (a)Chiar daca taie rafa , redactarea unora dintre elevi
e corectd dacd stim bine zoologie si limba romana (enuntul !!!): Groza
Adrian, Angheloni Denisa, Cionca Cosmin, Staicu Ariana, Cirdei Bogdan,
Boncalo Sebastian, Padurean Daniel.(b)Unii elevi au tdiat corect peste
cuvinte, dar nu au explicat nimic ! (c) au mai fost incercari legate de 1ana,
lapte, blana, marime...incercarile sunt oricum laudabile.

111.49 Raspunsuri:

(1) numarul 352. Cei mai multi dintre elevi au observat ca suma
cifrelor acestuia este 10, pe cand celelalte numere au aceeasi proprietate:
suma cifrelor este egala cu 8.

(2) numarul 161, deoarece toate celelalte au la cifra zecilor un
numar impar(Muntean Anda, Pirvu Cristina)

(3) numarul 161, deoarece este singurul care nu are toate cifrele
diferite(Potocean Teodora Aura, Lazarov Andrei, Lohon Ariana, Patru
Ralph Antonio). Remarca:Elevii al caror nume este subliniat au gasit doud
variante corecte de raspuns...Cu minim efort, mai gasim:

(4) numarul 251, deoarece produsul cifrelor sale nu este multiplu
de 6, pe cand toate celelalte numere au aceasta proprietate.

Observatii-(a)Evident, toti elevii care au justificat complet
alegerea unui raspuns corect, au primit punctaj maxim(10 puncte).(b) Exista
prejudecata conform careia astfel de probleme nu au ce cduta ca si subiecte
de concurs(probabil din comoditatea evaluatorilor).Ganditi-va doar ca
exista elevi care cauta si gasesc mai multe solutii !

111.50 Singura informatie pe care o avem provine de la a doua
pisica, asadar cred ca despre caracterul ei trebuie sd vorbim(deci despre
parinti?)

(1) Daca tatal ei este alb, ea e mincinoasa, deci afirmatia ei este falsa,
asadar ar trebui sda credem ca prima pisica a spus cd are tatdl alb(nu
negru). Daca Insa aceasta(prima pisica) are tatil alb, ea este mincinoasa,
deci in momentul 1n care spune ci tatil ei este alb, ea minte, deci are tatal
neqru.

(2) Daca pisica a doua(referitor la ea purtam deci discutia)spune
adevarul, atunci prima pisica are clar tatdl un motan negru.
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Asadar, orice cale alegem, prima pisica are tatal negru, deci a doua a spus
adevarul si, In concluzie, si tatal ei este un motan negru.
Observatii:
(a) Redactand acum solutia, ne ddm seama cd problema nu e foarte
usoard(dar e frumoasa); poate era mai nimerita la o clasa superioara(mea
culpa)...oare cati elevi dintr-o clasa de a IX a mate — info ar rezolva corect
problema ?... (b) sper ca am numarat bine si de data aceasta: am primit 6
incercari mai serioase de solutii... (¢) o solutie total corectd, analizand
insd cazurile posibile in functie de prima pisicd, am primit de la eleva
Balmez Cristina Maria; (d) o rezolvare apropiata de cea pe care am
prezentat-o am primit de la eleva Potocean Teodora Aura;
(e) surpriza placuta de final: solutia prezentata de eleva Suteanu Sara
(solutie pe care am parcurs-o la “Inchiderea editiei”): Prima pisica a spus
ca are tatal negru, indiferent de categoria din care face parte. ( N.R.Cred
ca putem spune chiar mai mult: orice pisica ar intreba cételul, raspunsul ar
fi acelasi: tatd negru, pentru ca: daca pisica minte, ea va spune ca are tata
negru, iar dacd spune adevédrul, va da acelasi raspuns). Pentru ca a doua
pisica confirma ce a spus prima pisica, inseamnd ca ea spune adevarul,
deci are tatal motan negru. Corect, felicitari !
Probleme propuse:
(1) Care cuvant credeti ca nu isi are locul in urmatorul gir(explicati):
citire, muzicd, patrat, rotund, artist, uitare.
(2) Care dintre urmatoarele numere nu are proprietatea pe care
celelalte numere o au: 165, 286, 341, 495, 583, 672.
(3) Observati(si explicati) regula de completare a primelor trei
dreptunghiuri si, respectand aceeasi regula, inlocuiti semnul de
intrebare din ultimul dreptunghi.

3 6 4 8 6 2 8 2
9 2 16 2 3 4 4 ?
(4) Ce numdr trebuie pus in locul semnului de intrebare si de ce? :
20.32\y8.20\\5 "2
(5) Completati spatiile punctate: Daca Radu este 1234, iar lonel este
56789, atunci Adriana este ............ ,lar Relueste ............ )

(6) Se numeste pas indepartarea dintr-un sir de numere a unui grup
de doua numere care au o aceeasi proprietate si pe care celelalte
numere nu o au. Studiati dacd, dupa trei pagsi succesivi, pot fi
indepartate toate numerele din sirul: 125, 128, 350, 414, 451, 514.

Spor la treaba !
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Aprecieri de final: Felicitari elevilor si dascalilor lor care au
condus la redactarea acestui material.

Concluzie finald(mai ales pentru dascali si parinti): Puneti copiii
in situatia de a gandi, de a alege logic, apoi discutati, corectati, acceptati,
laudati, bucurati-va impreuna.

Incheiere: Sperdm ci exemplele prezentate vi s-au parut cel putin
utile. Credem ca astfel de probleme, incepand chiar cu clasa I, contribuie,
pas cu pas, la formarea gandirii abstracte,la descoperirea inteligentei
analitice, a aptitudinilor matematice(si nu numai). Parerea mea.

Lucian Dragomir, Otelu — Rosu

Marginile unei multimi
Partea |

Un concept fundamental in analiza matematica este cel de
margine (inferioard si superioara) a unei multimi de numere reale. Vom
vedea ca acesta sta la baza unor rezultate teoretice si serveste in abordarea
unor categorii de aplicatii. Vom incepe cu unele notiuni introductive.

Definitia 1. O multime nevidd Ac R se numeste minoratd sau
marginita inferior daci existai meR astfel Incdt m<a,vae A 1n acest
caz numarul m se numeste minorant al multimii A.

Definitia 2. O multime nevidd Ac R se numeste majoratd sau
marginita superior daci existi M € R astfel incat a<M,Vae A Tn acest
caz numdrul M se numeste majorant al multimii A.

Definitia 3. O multime nevida Ac R se numeste marginita daca
este marginita inferior si superior, adicd daci existi m,M R astfel incat
m<as<M,VaeA

Definitia 4. O multime nevidd Ac R se numeste nemarginita
inferior (superior) daca nu are niciun minorant (majorant).

Exemple.

1. Multimea N a numerelor naturale este marginita inferior (0 este
un minorant al acesteia) i nemarginita superior.
2. Multimile Z,Q,R sunt nemarginite inferior si superior.

3. Multimea A=(0,1] este marginita inferior (O este un minorant) si
superior (1 este un majorant ).
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Definitia 5. Fie AcR o multime nevida. Un numar real mse
numeste margine inferioara (sau infimum) a multimii A daca este cel mai
mare minorant al multimii A. Marginea inferioara a unei multimi, daca

existd, este unica si se noteaza inf (A).
Exemplu. Daca A=(0,1] atunci inf (A)=0.
Definitia 5. Fie Ac R o multime nevida. Un numar real M se

numeste margine superioara (sau supremum) a multimii A daca este cel
mai mic majorant al multimii A. Marginea superioard a unei multimi,

daca exista, este unica si se noteaza Sup(A).
Exemplu. Daca A=(0,1] atunci sup(A)=1.
Vom accepta urmatoarea axioma, specificd multimii numerelor reale.
Axioma lui Cantor. Orice multime nevidd de numere reale
marginita inferior admite margine inferioara.
Observatie. Afirmatia anterioara nu este valabila de exemplu pe
multimea numerelor rationale. De exemplu, multimea

A= { xeQ/x% < 3} este marginitd superior in Q (2 este majorant in Q

al multimii), dar nu exista Sup(A) in Q. Aceastd axioma permite sa

afirmdm ca orice multime nevidd marginitd de numere reale are atat
margine inferioara cét si margine superioard. Dacd Ac R este o multime
nemarginitd inferior, atunci ea nu admite niciun minorant. In acest caz

vom considera cd inf(A)=—o. Analog, daci multimea AcR este
nemarginitd superior, vom considera sup(A):oo. Vom nota

R=Ru{-o0,00}. Cu acestea axioma lui Cantor se extinde in R dupa
cum urmeaza:

Orice multime nevidd de numere reale admite in R margine inferioara si
margine superioara.

Exemple. Avem inf(N)=0, sup(N) nu existdi in R, dar
sup(N)=oo0 Tn R. De asemenea inf(Z) si sup(Z) nu existd in R, dar
inf(Z)=-ow, sup(Z)=wTn R.Daci Ac R este o multime nevida si
inf(A)e A, atunci inf(A)=min(A), unde min(A) este cel mai mic
element al lui A Analog, dacd sup(A)e A, atunci sup(A)=max(A),
unde max(A) este cel mai mare element al lui A
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Vom prezenta in continuare unele caracterizari pentru infimumul
si supremumul unei multimi de numere reale, utile in aplicatii, si unele
rezultate teoretice de baza care deriva din Axioma lui Cantor.

Propozitia 1. Fie Ac R o multime nevida si meR. Atunci
m=inf (A) daca si numai daca au loc simultan:

a) m<x,VxeA,
b) V& >0, exista x e A astfel incat x<m+e¢.

Demonstratie. Daci m=inf(A), atunci m este minorant al lui
A, deci are loc a). Fie £>0. Cum meste cel mai mare minorant al lui
A, rezultd ¢cd m+¢& nu este minorant al lui A, deci existd xe A astfel

incdt x<m+ ¢, ceea ce probeaza b). Reciproc, din a) rezulta ca m este
minorant al lui A. Presupunem ca m nu este cel mai mare minorant al lui

A sifie my =inf (A) deci m<mjy. Alegand & =my —m >0, conform b),
existd x e A astfel incat x <m-+(my—m)=my, ceea ce contrazice faptul
cd m, este minorantal lui A Deci m=inf(A).

Observatie. Analog se demonstreaza ca daca Ac R este o
multime nevida si daca M e R, atunci M =sup(A) daca si numai daca
au loc simultan:

a) X<M,VxeA;
b) V& >0, exista x e A astfel incat x> M —e¢.
Propozitia 2. Fie Ac R o multime nevida si a =inf(A)e R.

Dacid o ¢ A= 3 unsir (x,) denumere din A astfel incét lim x, =a.
n—o0

Demonstratie. Sa presupunem pentru inceput ca «aeR.

o 1 . o a
Conform Propozitiei 1, pentru &=— exista X,e A astfel Tncat
n

1 * . 1 x . :
Xo<a+—,vYneN. Atunci a<X,<a+—,vneN , si deci
n n

lim X, =a. Dacd inf(A)=—w, atunci pentru fiecare neN", exista
n—oo

X, € A astfel incat x, <—n(deoarece —n nu este minorant al lui A) si
deci lim x,, =—oo.

N—oo
Teorema 3 (Weierstrass). Orice sir de numere reale monoton
si marginit este convergent.
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Demonstratie. Sa presupunem ca (Xn )n este un sir de numere

reale crescator §i marginit superior. Atunci multimea A:{xn/neN}
fiind marginita superior admite supremum, conform Axiomei lui Cantor,
si fie | =sup(A)eR. Vom arita ca lim x, =I. Intr-adevir, fie &>0

nN—o0

arbitrar fixat. Conform observatiei de la Propozitia 1, existd n,. € N astfel

incat x, >l-¢. Cum (x,) —este un sir crescitor, rezulta ca
&

l-e<x,<l,¥Vn>n,, ceea ce aratd ca limx,=I. Analog se
n—o0

demonstreaza ca daca (Xn )n este un sir de numere reale descrescator si
marginit inferior, atunci (Xn )n este convergent.

Lema 4 (Cesaro). Daca (a, ), este un sir marginit de numere

reale, atunci el contine un subsir convergent.
Demonstratie. Fic multimea A={a,/neN}. Cum A este

nevida si marginitd, conform Axiomei lui Cantor, existd inf(A)eR.
Daca inf(A)eEA, conform Propozitiei 2, rezultd cd existd un subsir
(akn )n al lui (a,) astfel incat Jmak" =inf(A), ceea ce probeazd
lema. Daci inf (A)e A, fie by =inf (A) si A = A\{b}.Inductiv, definim
A=A \{b},neN", unde Ay=A si b =inf(A_) keNk=>2
Aceastd constructie se opreste dacd exista nyeN astfel Tncat

Inf(Ano)e Ay, caz in care exista un subsir (akn )n al lui (a, )n cu
n“_r>ro]o g =inf (Ano ), deci (a, )n contine un subsir convergent. Daca insa

inf(A,)e A,,VneN", atunci sirul (b, ) astfel construit este un subsir
crescator i marginit al sirului (an )n ,deci, conform Teoremei 3, (bn )n

este convergent.

Propozitia 5. Daca f:l >R este o functie monotona pe
intervalul |, atunci limitele laterale ale functiei f 1n orice punct din
interiorul lui | exista si sunt finite.
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Demonstratie. Fara a restrange generalitatea putem presupune
ca f este crescdtoare, si fie X, un punct din interiorul lui 1. Vom arita

cd f(xy—0) existd si este finita, celalalt caz fiind analog. Fie multimea
Az{f (X)/X< XO}. Atunci f (X)S f (XO),VXe A, deci A este marginita
superior, deci exista Sup(A)=a eR. Vom arata ci f(x—0)=«,
folosind criteriul cu vecinatati. Intr-adevar, fie (a -&,a+ g) o0 vecinatate
arbitrara a lui a(g > O). Atunci existd X, <X, astfel fincat
f(x
deci @ nu ar fi cel mai mic majorant al multimii A). Cum f este

. ) IS (a -&, a] (in caz contrar ar rezulta ca f (X) <o —¢&,VX<Xg,
crescitoare rezultd c¢i f(x)e(a—&,a],Vxe(X,,Xy), ceea ce aratd ci
existd f(x;—0)si f(x-0)=a.

Propozitia 6. Fie f:(a,+w)—> R o functic monotond. Atunci
existd lim f (X)

X—00

Demonstratie. Putem presupune ca f este crescatoare , celalalt

caz fiind analog. Fie multimea A= {f (X)/X € (a,+oo)}. Dacé multimea

A este nemarginitd superior, atunci pentru orice £e€R existd
X, €(a,+o) astfel incat f(x,)>e. Cum f este crescitoare, rezulta ca

f(X)>g,VXZX5, deci lim f(x)=+oo. Daca insa A este marginita
X—>0

superior, fie a = Sup(A). Cu un argument asemanator celui din Propozitia

5,se obtine ca lim f(x)=a.
X—0

Lema 7. Fie f :[a,b]—>R o functie continud astfel incat
f (a)- f (b) < 0. Atunci existd C e [a,b] astfel incat f (C) =0.

Demonstratie. Sa presupunem de exemplu ci f(a)<0 si
f(b)>0. Fie atunci multimea AZ{XE[a,b]/ f (X)<O}. Cum A este
nevida (ae A) si marginita rezultd ca exista sup(A)=ce[a,b]. Daci
f(c)<0, cum f este continud, rezulti ci exista &¢>0 astfel Tncat
[c.c+e]c(ab] si f(x)<0,vxe[c,c+¢], siatunci c+& este element
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al lui A, deci ¢ nu este majorant al lui A, fals. Daca f(c)>0, atunci
de asemenea din continuitatea lui f rezultd ca exista ¢ >0 astfel incat
[c—ec]c[ab] si f(x)>0vxe[c—¢,c], deci c—¢ este majorant al
lui A, ceea ce contrazice faptul ca sup(A)=c. Din cele de mai sus
rezultd ca f (C) =0, ceea ce incheie demonstratia.

Teorema 8. Fie f :[a,b]—>R continud. Atunci f este
marginita si 151 atinge marginile, adicd exista u,VE[a,b] si m;MeR
astfel incat m= f (u)< f (x)< f (v)=M,vxe[a,b].

Demonstratie. Consideram multimea A:{f(x)lxe[a,b]}.
Atunci exista inf(A) si Sup(A) in R. Vom arita ci Sup(A)eA. Sa
presupunem ca Sup(A)sé A. Atunci , conform Propozitiei 2, existd un

sir(x, ), de elemente din [a,b] astfel incat lim f(x,)=sup(A). Cum

nN—o0

(Xn )n este marginit, conform Lemei 4, acesta contine un subsir (an)
n
convergent la un element « [a,b]. Functia f fiind continud in o, se
obtine ca f(a)=lim f (an ) =sup(A), deci sup(A)e A, contradictie.
nN—o0

Asadar Sup(A) e A, si, analog inf (A) € A Asadar existd u,ve [a,b]
astfel incat f(u)=inf(A) si f(v)=sup(A). Luand m=f(u) si
M=f (V), demonstratia se incheie.

Tn numarul viitor al revistei vom prezenta unele aplicatii care
folosesc Axioma lui Cantor si rezultate deduse din aceasta.
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Asupra unor probleme date la examenul de
titularizare din 14 iulie 2010

Aproape Tintotdeauna am remarcat calitatea deosebitd a
subiectelelor de specialitate la examenul de titularizare. Anul acesta fiind
in cauza (concurent), am avut posibilitatea s ma “lupt” in direct cu ele...
Bineinteles ca un concurent nu cunoaste (sau cel putin asa ar trebui)
rezolvérile din barem si prin urmare trebuie si se intrebuinteze serios
pentru a descoperi o solutie in cazul problemelor mai dificile. Mi-am
propus sa tratez in aceastd nota matematica cateva solutii alternative la
solutiile din barem propuse pentru doua probleme care mie mi s-au parut
mai deosebite.

Iata enuntul pentru problema 1 de la subiectul I:

1. Spunem ci o multime nevidi Ac N are proprietatea (p)
daca suma oriciaror doua elemente ale lui A, nu neaparat distincte, nu
este in A.

a) Aritati c¢i multimea {1,4,6} are proprietatea (p) iar
multimea {1,3,6} nu are proprietatea (p)

b) Dati un exemplu de multime inclusi in multimea
{1, 2,..., 2010} care are 1005 elemente si care are proprietatea (p)

¢) Cate submultimi nevide ale multimii B = {4,5,6,7,8} au
proprietatea (p)?

d) Aritati ci daci Ac{1,2,3,..., 2010} are proprietatea (p),

atunci multimea A are cel mult 1005 elemente.

Mie unul mi s-a parut cea mai frumoasd problema din concurs.
Ceea ce mi-am propus sa tratez aici este doar punctul d) care mi s-a parut
a fi cel mai incitant si problematic si care cred ca ar fi trebuit sa faca
“diferenta”.

Iata pe scurt cdteva observatii care rezolva acest punct d).

Notam cu M cel mai mare element din A. Acesta poate fi numar

par sau impar. Daca M =2p atunci 2p <2010 si deci p<1005.
Definim multimile: Xlz{l,M —1},X2:{2,M —2},...,prl:{p—1,p+l} si
X,={p.2p=M}. Este evident ca AcX,UX,U..UX, si
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card (AN X;) <1 pentru fiecare i, cu 1<i< p <1005. Cu alte cuvinte
multimea A trebuie sa se formeze cu elemente extrase din multimile X,

dar nu cu mai mult de un element extras din fiecare multime X, . Este clar
atunci ca: cardA< p <1005.
Daca M =2p+1 atunci analog definim multimile

X;={LM -1}, X,={2M-2}.., X, ={p,p+1=M—p}. Este
evident ca 2p+1<2009, deci p <1004, iar multimea A—{M} este
acoperitd de reuniunea X; U X, U...U X luand din fiecare multime X,

cel mult cate un element. Deci este clar ca: cardA < p+1<1005

O alta problema care m-a “framantat” a fost problema 2 din
acelasi subiect I, care are urmatorul enunt:

2. Tn planul a se consideri punctele 0,,0,,...,0,y, oricare
trei necoliniare si multimea M ={0,,0,,...,0,,} . Se noteazi cu C,
cercul de centru O; sirazi 1, C, ca, i€{1,2,3,...,100}. Se stie ci
pentru orice i, j,ke {1,2,3,...,100} , exista o dreapti care
intersecteazi cercurile C;, C; si C,

a) Aritati ca intr-un triunghi ABC cu AB < AC, distanta de
la B la AC este mai mici sau egala decat distanta de la C la AB.

b) Determinati numirul triunghiurilor care au toate varfurile
in multimea M.

¢) Aritati ci triunghiul O,0,0, are o iniltime de lungime cel
mult 2.
d) Pentru fiecare ie{1,2,3,...,100} se noteazi cu D, cercul

de centru O, si razi 2, D, Cc o. Aritati ci existi o dreapti care

intersecteaza toate cercurile D, D,,..., D,y

Mi s-a parut clar ca pentru a rezolva punctul d) trebuie
rezolvat mai intai punctul c¢). Prin urmare am depus eforturi sa rezolv mai
intéi punctul c). Sigur, solutia din barem ... n-aveam de unde s-0 visez...;
am cautat asadar idei proprii de rezolvare, iar ceea ce voi prezenta mai
departe se inspird din ideile incercate in momentele respective.

33



Notdm cu d dreapta care se intersecteazd cu cercurile C;, C, si C,.
Notam cu X;, X, si X,, proiectiile punctelor O,,0, si respectiv O, pe
dreapta d. Sa observam ca lungimile segmentelor O, X,, O, X, si O,X,
sunt cel mult egale cu 1. Fara a restrange generalitatea putem presupune
ca X, esteintre X, si X,. Vom arata ca in acest caz iniltimea din O,
este mai mica decat 2. Sunt posibile urméatoarele situatii:

1.Varful O, este de aceeasi parte a dreptei d cu ambele varfuri O, si O,
2.Varful O, este de aceeasi parte cu unul din aceste doua varfuri

3.Vérful O, nu este de aceeasi parte cu nici unul din aceste varfuri.

Vom folosi mai departe un rezultat usor de demonstrat si prin urmare
nu-l vom mai demonstra:

P1. O paralela la bazele unui trapez dusa printr-un punct interior
uneia din laturile neparalele determina un segment cel mult egal cu cea
mai mare dintre baze.

Pentru cazul 1. am putea avea figura urmatoare(fig. 1)
0,

0,

0O,

Xl x2 X3

fig. 1
Daca M €0,0;, O,M L OO, si N=0,X,(10,0, atunci triunghiul

O,MN este dreptunghic si deci O,M <O,N <O, X, <1<2
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Tot pentru cazul 1. mai este posibila si urmatoarea figura (fig 2)
O1

N

X1 Xz X3

fig 2.

Si in aceast situatie O,M <O,N < NX, < max(lel,OSXS) <1<?2

Mai departe vom demonstra cazul 3. pentru care avem fig. 3

Y, dy 0, Y3

X1 X3 X3

O;

O

fig. 3

Am construit d,||d, O,ed;, si am notat: Y,=0X,(d,
Y, =0,X,(d,. Celelalte puncte au aceiasi semnificatie ca in cazurile
anterioare. Se observa ca: OY, = O, X, + X,Y; <1+1=2 si analog

O.Y, = 0,X, + X,Y, <1+1=2 si O,M <O,N <max(0QY,,0,Y,)<2
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Pentru cazul 2. consideram urmaitoarea figura (fig 4)
05

0,

O

Qs

fig. 4

Am construit Q, simetricul lui O, fata de d si O,M ' inaltimea din O, a
triunghiului 0,0,Q,. Se obseva ca in triunghiul O,MM " unghiul din
varful M este obtuz deci O,M <O,M " si conform cu punctul anterior
demonstrat, O,M '< 2 si deci O,M < 2.

Este evident o solutie destul de complicatd 1nsd consider ca
tocmai prin complexitatea ideilor de rezolvare merita o atentie deosebita.
Au fost utilizate doar elemente de geometrie sintetica si deci este o solutie
la nivelul clasei a VIl-a. Solutia din barem mi se pare ca ar fi trebuit
“visata”. Cea prezentatd de mine este rezultatul unei munci chinuite ....
dar mai probabil sa o descoperi decat cea din barem.

Nicolae Staniloiu, profesor, Bocsa
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Probleme propuse
(se primesc solutii pani in data de 5 noiembrie 2010,
nu mai tarziu!)

Clasa |

1.61 Suma a trei numere este 38. Aflati cele trei numere , stiind ca suma
primelor doua este 30, iar suma ultimelor doua este 28.
Inv. Georgeta Turcin, Moldova — Noud

1.62 Dacd marim un numar cu 10 , apoi micsoram rezultatul cu 25,
obtinem un numar cu 3 mai mare decat 20. Aflati numarul.
Inv. Georgeta Turcin, Moldova — Noud

1.63 Calculeaza suma si diferenta numerelor 16 si 3.
Inv. Elisaveta Viadut, Resita

1.64 Suma a doud nunere este 17. Unul din temeni este 5. Care
este celilalt termen? )
Inv. Elisaveta Viadug, Resita

1.65 Intr-o vazd erau 18 garoafe. S-au vandut 13 garoafe. Cate
garoafe au ramas in vaza?

Inv. Elisaveta Vladut, Resita
1.66 Se dau numerele: 3, 2, 1, 4, 0, 5. Din suma numerelor impare scade
suma numerelor pare.

Inst. Oprea Robertha, Resita

1.67 O masina porneste la ora 8 spre destinatie. Drumul dureaza 2 ore, cu
o intrerupere de o ora pentru a vizita gradina zoo. La ce ord a ajuns?

Inst. Oprea Robertha, Resita
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1.68 Cu toate cifrele de la 0 la 9 (indiferent de ordinea lor) i cu
operatiile matematice invatate obtineti rezultatul 1.
Inv. Maria Ciontu, Resita

1.69 Inlocuiti urmitoarele litere pentru a obtine egalititi adevirate:
2+a=7,m+3=9, 2+n+5=8 i 1+r+4+r=9.
Red.RMCS

1.70 Bunica are 9 mere si imparte fiecaruia dintre cei trei nepoti un acelasi
numar de mere. Daca bunica raméane cu 3 mere, cite mere a primit fiecare
nepot?
Red.RMCS
Clasaall-a
11.61 Micsorati succesorul numarului 83 cu predecesorul numarului 47.
Prof. Desanca Tismanar, Moldova — Noua

11.62 Daca intr-un sac se adauga 25 de kg de grau, iar in altul 23 de kg, in
cei doi saci vor fi in total 448 de kg de grau.Céte kilograme erau la
inceput in fiecare sac,stiind cé cei doi saci contineau cantitati egale de
grau?

Prof. Desanca Tismanar, Moldova — Noua

11.63 loana are 12 ani, iar Stefan are 10 ani. Cati ani au avut Impreuna In
urma cu trei ani ?
Inst. Mihaela Mregea, Resita

11.64 Cartea pe care o citeste Rodica are 267 de pagini, iar cartea pe
care o citeste sora sa are 135 de pagini. Dupa ce le citesc, ele fac
schimb de carti.Cate pagini a citit fiecare ? Dar impreuna?
Inst. Mihaela Mregea, Resita

11.65 Cati sportivi participd la concursul de atletism, daca baieti sunt 44,
iar fete cu 6 mai putin. *Scrie rezolvarea problemei printr-o expresie
matematica!

Ciugdic Milan Alexandru,elev, Resita

11.66 Afld suma numerelor a, b si c, stiind cd: b=a+15, c=a+bsi
a+8=24.
Chera Vlad Antonio,elev, Resita
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11.67 Aflati numarul necunoscut din egalitatea:
82-22-a=42-19-8.

Balanoiu Ana-Maria-Antonia,elevd, Resita

11.68 Ma gandesc la un numar impar mai mare decat 40, dar mai mic
decét 60, cu cifra zecilor egala cu cea a unitatilor. Care este numarul?
Brindas Patricia-Daniela,elevd, Resita

11.69 Céte zile sunt incepand cu 13 septembrie 2010, prima zi a anului
scolar, pand in 22 decembrie 2010, prima zi din vacanta de iarna?

Inst. Robertha Oprea , Resita

11.70 Folosind de 6 ori cifra 9 i semnele matematice cunoscute obtineti
100.
Inv. Maria Ciontu, Resita

Clasaa lll-a
111.61 Doua surori gemene au implinit 12 ani. Cati ani au trecut de cand

S-au nascut?
Inv. Ana Modoran, Resita

111.62 Un cor compus din 20 de copii interpreteazd o melodie n 4 minute.
In cat timp va fi interpretata melodia de un cor compus din 40 de copii?
Inv. Ana Modoran, Resita

111.63 Bunica are un cos cu pere pe care le imparte ih mod egal celor 6
nepoti. Elena nu a putut méanca decat jumatate din portia ei, pentru ca
celelalte 3 erau stricate.Céate pere a avut bunica?

Inv. Ana Modoran, Resita

111.64 Exprimati numarul 30 cu 3 cifre identice, folosind semnele
matematice Invatate, in trei feluri diferite.
Inv. Maria Ciontu, Resita
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111.65 Trei cu unu si cu altu si cu trei legat de patru, cat fac?
Inv. Maria Ciontu, Resita

111.66 Doi tati si doi fii aveau 4 mere. Fiecare dintre ei a mancat un mar si
totusi...a mai ramas unul. Cum este posibil?
Inv. Maria Ciontu, Resita

111.67 Inlocuiti urmatoarele litere pentru a obtine egalitati adevirate
a+123=321, 432+b+321=765, 201+c+302+c=713,
236+d +351+d+372+d =998.

Red.RMCS
111.68 Daca Marius i-ar da lui Mihai unul dintre stilourile sale, amandoi
ar avea acelasi numar de stilouri.Dacd Marius ar mai primi un stilou, ar
avea de doua ori mai multe stilouri decat Mihai.Céate stilouri are fiecare
dintre cei doi prieteni ?

Red.RMCS
111.69 Daca Cristina ar mai primi un mar, ar avea de doud ori mai multe
mere decat are Alina.Daca Bianca i-ar da Cristinei unul dintre merele
sale, cele doua fete ar avea un acelasi numar de mere.Cristina are exact
jumatate din numarul merelor avute de Alina si Bianca la un loc.

Céate mere are fiecare dintre fete?

Red.RMCS
111.70 Daniel vrea sa isi cumpere o carte care costd 38 de lei, dar are
acum doar 5 lei.Périntii 1i dau 1n fiecare zi cate 3 lei. Dupa cate zile poate
Daniel sa 1si cumpere cartea ?

Red.RMCS

ClasaalV-a
IV.61. De acasa si pana la scoala unde invata Sergiu sunt 570 metri. Daca
alearga, Sergiu ajunge de 3 ori mai repede decat daca merge normal. Ce
distanta parcurge Sergiu, atunci cand se duce la scoala alergand?

Inv. Ana Modoran,Resita

1V.62 Pentru tabara de matematica de la Crivaia erau inscrisi in 20 iunie
12 fete si 16 biieti. In fiecare dintre zilele ce au urmat s-au mai inscris
cate 2 fete si un bdiat, pAnd cand numarul fetelor a devenit egal cu cel al
baietilor. Aflati cati copii au fost In tabara de matematica.

Prof. Ovidiu Badescu, Resita
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1V.63 Daca elevii unei clase s-ar ageza céte trei in banca, ar raméane trei
elevi in picioare, iar dacd s-ar aseza cate patru in bancd, ar ramane o
banca cu un singur elev si o banca libera.
a) Cati elevi si cate banci sunt ?
b) Daca sapte din numarul total al elevilor clasei sunt fete, cati baieti
sunt in clasa?
Patrick Freisz,elev, Resita

1V.64 Gasiti numarul a stiind cd suma vecinilor lui a, marita de 9 ori, este
108.
Andreas Grafenberger,elev, Otelu — Rosu

V.65 Aflati numarul x din egalitatea
[(X —5):2007 + 2007] :2008 + 2009 = 2010.
Prof. Heidi Feil, Otelu — Rosu

IV.66 Un ciclist parcurge zilnic cu 3 km mai mult decat in ziua
precedenta.in patru zile consecutive, ciclistul parcurge 218 km.Aflati cati
km a parcurs ciclistul Tn ultima zi.

Prof. Heidi Feil, Otelu — Rosu

IV.67 Un penar cu 7 creioane costd 38 de lei, iar unul cu 12 creioane
costa 48 de lei. Cat costa penarul?
Prof. Constantin Apostol, Rm.Sarat

1V.68 Suma unor numere naturale este egald cu 12, iar produsul lor este
egal tot cu 12.Determinati aceste numere, stiind cd numarul cel mai mare
dintre acestea este cel mult egal cu 5.

Prof. Constantin Apostol, Rm.Sarat

IV.69 Andrei se gandeste la un numar natural.Bogdan 1l inmulteste cu 5
sau 6. Cristi adauga la rezultatul lui Bogdan 5 sau 6. Dan scadedin
rezultatul lui Cristi 5 sau 6, obtinand numarul 73. La ce numar s-a gandit
Andrei?

Concurs lagsi
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IV.70 Un elev completeaza o foaie de matematica ce are 200 patratele
astfel: un patritel cu A, doud patritele cu B, trei patritele cu C, patru
patratele cu D si cinci patratele cu E.Repetd apoi procedeul pand cand
completeaza toate patratelele. Patratelele se completeaza unul dupa altul,
pe linie, iar la terminarea unei linii se trece la linia urmatoare.

a) Cu ce literd a completat ultimul patratel?

b) Cate patratele au fost completate cu litera C?

Concurs lasi

Clasaa V-a
V.190 Determinati cifrele distincte x, y, z scrise in baza 10,
stiind ca: XX+ YX+ ZX = xy3.
Prof. Loreta Ciulu, Resita

V.191 Suma a 40 numere impare distincte este 1602. Aratati ca cel putin
unul este mai mare decéat 80.
Prof-Tilinca Daniela si Mihdila Adriana, Braila

V.192 Se considerd multimea A= {X| x=n*ne N} . Aratati ca in orice

submultime cu cinci elemente a lui A se gésesc cel putin doud a caror
diferenta este divizibild cu 10.
Olimpiada Braila

V.193 Determinati toate numerele naturale de forma abc stiind ca
ab +bc=ca+ba siapoi calculati suma lor.

Prof. Marius Sandru ,Resita

V.194 Un tren lung de 25 dam intrd pe podul de la Cernavoda cu viteza
de 600 m/min, iesind de pe pod dupa 7 minute. Ce lungime are podul de
la Cernavoda ?

Concurs Rm. Valcea

V.195 Stiind ca a+b=54, b+c=72si c+d =91, calculati restul

impartirii numarului a+3b+5¢c+3d la numarul a+d.
Prof.Marius Perianu, Slatina
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V.196 Un bazin poate fi umplut de trei robinete identice dacd acestea
functioneaza cinci ore.Bazinul este gol si pornesc toate cele trei robinete.
In cat timp se umple bazinul, daci dupa o ora se opreste primul robinet,
iar dupa alte trei ore se opreste si al doilea ?

Concurs Slatina

V.197 Andra a are citeva bile de culori diferite: rosii, galbene si albastre.
Stiind cd 36 dintre acestea nu sunt rosii, 33 nu sunt galbene si 27 nu sunt
albastre, aflati cate bile de fiecare culoare are Andra.

Prof-Heidi Feil,, Otelu — Rosu

V.198 Mergand cu autoturismul, un sofer observa ca, la ora 9:10, pe
kilometrajul de la bord apare numarul 12921. La ora 11:00, pe kilometraj
apare urmatorul numér care concide cu rasturnatul sdu. La ce ord va
observa soferul din nou un astfel de numar, presupunand ca se deplaseaza
cu viteza constanta?

Concurs lagsi

V.199 O multime A care contine exact patru elemente, numere naturale,
se numeste legata daca, pentru orice Xe€ A, cel putin unul dintre
numerele X —3sau X+ 3 este element al lui A.
a) Aratati ca exista multimi legate;
b) Demonstrati ca produsul oricarei multimi legate nu poate fi egal cu
102.

Prof. Daniela Viaicu, Zalau

ClasaaVl-a
V1.190 Aflati a;,4a,,...,a,,, numere naturale nenule pentru care avem:

1.2 2-3 _2009-2010

& ay-a3 @2009 * @2010
Demonstrati cd S =ay +ay +...+ ayp0:2010.
Prof.Carmen gi Viorel Botea, Braila

VI1.191 Demonstrati ca niciunul dintre numerele 275, 2775, 27775,
277775,... nu este patrat perfect.

Red. RMCS
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V1.192 Determinati numerele naturale a si b pentru care
b a
(3a +2a) —(3b —2b) -1,
Prof.Manuela Prajea, Drobeta Tr.-Severin

V1.193 Pe o tabla sunt scrise numerele 1,2, 3, 7,9, 10 si 12. Doi elevi au
sters cate trei numere de pe tabla si au remarcat ca suma numerelor sterse
de unul dintre ei este de doua ori mai mare decit suma numerelor sterse
de catre celdlalt. Gasiti ce numar a ramas pe tabla.

Prof. Antoanela Buzescu, Caransebes

V1.194 Determinati valoarea de adevar a urmatoarelor propozitii pentru
n e N, numar par nenul:

a) Existd un numar par de fractii nenule, cu numitorul n, care nu
sunt supraunitare.

b) Existd un numar par de fractii echiunitare cu numitorul mai
mic decét n.

c¢) Exista un numar par de fractii nenule, subunitare cu numitorul
mai mic decéat 2n+ 2.

Prof. Loreta Ciulu, Resita

V1.195 Determinati lungimile a,b,c ale laturilor unui triunghi stiind ca

sunt numere naturale dintre care a si b sunt numere prime si a° =a+b.
Prof. Loreta Ciulu, Resita

V1.196 Determinati numerele naturale nenule a si b stiind ca suma lor
este 74 si, impartind pe a la b,se obtine un cat egal cu restul impartirii.
Olimpiada Bucuresti

VI1.197 Determinati numerele naturale nenule n pentru care numérul
A=2-4-6-...-(2n) + 73 este patrat perfect.
Olimpiada Constanta

V1.198 Un numar natural se numeste miraculos daca este egal cu suma
patratelor a doi divizori distincti ai sai.
a)Dati un exemplu de numar miraculos;
b)Aratati ca exista cel putin 2010 numere miraculoase.
Prof. Marius Damian, Braila
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V1.199 Multimea A= {a, b,c,d, e} c Nare urmatoarele proprietati:
a) media aritmetica a elementelor multimii A este egala cu 2008;
b) dacd elimindm cel mai mic element din A, media aritmeticd a
elementelor ramase este 2010;
c) dacd eliminam cel mai mare element din A, media aritmeticd a
elementelor rdmase este 2006.
Cate astfel de multimi exista?
Prof. Mircea Fianu, Bucuresti

Clasaa Vll-a
VI11.190 Se considerd un triunghi ABC si | punctul de intersectie al

bisectoarelor unghiurilor lui. Notam cu D si E mijloacele laturilor [AB],
respectiv [AC]. Sa se arate ¢ AABC ([AB] = [AC]) este isoscel daci si
numai daci [ID]=[IE].

Olimpiada Brdila

V11.191 Rezolvati in multimea numerelor intregi ecuatia
x2(y =1+ y?(x-1) =1.
Prof.-Gabriel Mirsanu, lasi

VI1.192 Pe o insuld traiesc 12 cameleoni.La un moment dat trei au
culoarea rosie, patru au culoarea galbena, iar ceilalti cinci au culoarea
verde. Se stie ca daca se intalnesc doi cameleoni cu doua culori diferite
atunci ambii isi schimba culoarea in cea de-a treia culoare;in rest, ei nu isi
schimba culoarea. Aratati ca:
a) este posibil ca la un moment dat niciun cameleon sa nu aiba culoarea
verde;
b) nu este posibil ca la un moment dat toti cameleonii sa aiba culoarea
verde.
Olimpiada Gorj

VI11.193 Fie S si T doud puncte in interiorul triunghiul ABC dreptunghic in
A, astfel incdt AS L BS,AT LBT. DacaST LBC, demonstrati
ca AS = DT, unde D este piciorul perpendicularei din A pe [BC].

Prof.Stanica Nicolae, Brdila
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VI11.194 Se considera un triunghi ABC in care AB=6, AC=7, BC=9
si se noteaza cu M si N proiectiile punctului A pe bisectoarele interioare
ale unghiurilor B, respectiv C.
Calculati lungimea segmentului (MN).
Prof. Liliana Niculescu, Craiova

VI1.195 Calculati x+y+2z stiind ca:

X Y 7 g1,2.3 5
Xx+1 y+2 z+43 Xx y 1z

Olimpiada Olt

VI1.196 Ardtati cd, dacd a,b e Zsi 9 divide a2 + 4ab+b?, atunci 3
divide numarul ma+ nb, pentru orice m,neZ.

Concurs Suceava
VI11.197 Tntr-o cameri sunt 16 persoane. Fiecare persoani cunoaste exact
alte trei persoane din acea camerd. Se presupune cd daca persoana A il
cunoaste pe B, atunci si B 1l cunoaste pe A.
a) Daca se realizeaza o strangere de mana intre fiecare doud persoane
care se cunosc, sa se precizeze cate strangeri de mana au loc;
b) Sa se studieze in ce context ca putem imparti cele 16 persoane in
grupe de céte 4, astfel incat in interiorul fiecarei grupe, oricare doua
persoane sa nu se cunoasca intre ele.

Prof. Mihai si Steluta Monea — Deva
VI11.198 Fie ABCD un paralelogram in care M si N sunt mijloacele
laturilor BC si respectiv DC . Se noteaza AM N DC = {Q} si

BN N AD = {P} Sé se arate ca PQ =2DM .
Prof. Loreta Ciulu,Resita

VI11.199 Se considera paralelogramul ABCD, M mijlocul Iaturii[BC] si

P,Q proiectiile lui D pe AM , respectiv a lui A pe DM . Sa se arate
ca BQ=CP.
Olimpiada Braila
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Clasaa Vlll-a

V111.190 Determinati numerele reale X, Y,z stiind cd X+ y+2=6 si
Xy+Xxz2+yz=12.
Olimpiada Brdila

VII1.191 Aritati ca: 3+ab—2(va++/b)>0, pentru orice a,be[0,1].

Concurs Suceava

VI111.192 Daci x €(0,2), demonstrati ca £1+LJ(1+L] >4
Jx 2-X

Prof. Octavia Popa, Brdila

VI111.193. O cutie din lemn are 9 compartimente distribuite sub forma
unui patrat de tipul 3x3. In fiecare compartiment se gisesc bile
distribuite ca in figura alaturatd. Bilele se pot muta dintr-un
compartiment in altul cu conditia ca aceastd mutare sa se realizeze intre
compartimente vecine, situate pe aceeasi linie sau aceeasi coloana.

1 bila 2 bile 3 bile
4 bile 5 bile 6 bile
7 bile 8 bile 9 bile

a) Demonstrati ca se pot realiza mutari de bile astfel incat la final
numarul de bile din fiecare compartiment sa fie acelasi;
b) Aratati ca indiferent de numarul de mutari efectuate nu putem
obtine numar par de bile in fiecare compartiment.
Prof. Mihai si Steluta Monea — Deva

VI111.194 Se stie ca exact unul dintre numerele reale X,y,z este irational,
iar numarul N = Xy + yz + zx este rational.Demonstrati ca: N <0.

Prof. Mircea Fianu, Bucuresti

47



VI111.195 Determinati numerele naturale n pentru care valoarea numerica
a expresiei E(n) = n* —16n% +100 este un numar prim.
Olimpiada Bistrita-Nasaud

VI11.196 Pe un teren dreptunghiular de lungime L si de latime | este situat
un zid paralelipipedic de lungime | si inaltime H pozitionat paralel cu
latimea terenului.O furnica pleacd dintr-un colt al terenului si ajunge in
coltul opus.Care este lungimea minima a drumului pe care ar putea merge
furnica?

Concurs Deva

VI11.197 Tn capetele A, B ale unui diametru al unui cerc se duc

tangentele AA" si BB’ la acel cerc. Se ia un punct M pe cerc diferit de
Asi B. AM intersecteaza pe BB’ in C. BM intersecteaza pe AA'In

D . Sa se demonstreze ci AD - BC = AB?.
Prof. Loreta Ciulu, Resita

V111.198 Calculati valoarea expresiei
E=\4 +4y-3+2-\/y2—6x-2y+10, stiind ca 1<y <2si x—y+1=0.
Prof. Florica Banu, Bucuresti

VI111.199 Varfurile unui cub se coloreaza in rosu, galben sau
albastru.Putem proceda astfel incat fiecare multime formata din patru
varfuri coplanare sd contina toate cele trei culori ?

Prof. Gabriel Popa, lasi

Clasa a IX-a
1X.180 Studiati daca exista numere intregi nenule a, b, ¢ pentru care
a+b=csi ab+c=0.

Prof. Lucian Dragomir, Otelu Rosu
1X.181 Pe fiecare dintre laturile (AB), (BC) si (CA) ale unui triunghi ABC
se considera cate trei puncte, doud colorate cu rosu si unul cu albastru.

Calculati cate triunghiuri au varfurile printre cele noud considerate.
Determinati céte dintre acestea au varfurile colorate cu aceeasi culoare.

Prof.Lucian Dragomir, Otelu — Rosu
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1X.182 Nicu are plantati in livada n pruni, numerotati distinct cu
numerele 1,2,3, ...,n.

Intr-o zi, Nicu se apuci de cules prune respectind urmitoarea regula:
din prunul cu numarul 1 culege doud prune, din prunul cu numérul 2,
culege cinci prune, din prunul cu numarul 3, opt prune, si asa mai departe,
culegand cu trei prune mai mult decét din pomul precedent.

Cati pruni ar trebui sa aiba plantati Nicu pentru a fi sigur c4,
respectand regula indicatd, la sfargitul zilei are culese cel putin 2010
prune?

Prof.Lucian Dragomir, Otelu — Rosu

1X.183 Pe malul unui lac in forma de disc, sunt situate trei persoane care
sunt dispuse asemenea unui triunghi echilateral. Pe apa pluteste o barca si
fiecare persoand are o franghie legata de barca. Se stie ca persoanele sunt
la fel de puternice si depun acelasi efort Tn momentul in care trag de
franghie cu scopul de a trage barca spre mal.

a) Sa se arate ca daca in pozitia initiala barca era in centru lacului,

atunci indiferent de efortul celor trei persoane, barca nu se va misca;

b) Daca pozitia initiald a barcii nu era in centrul lacului, sa se
precizeze pana in ce punct pot trage barca cele trei persoane.

Prof. Mihai si Steluta Monea — Deva

2 2
1X.184 Demonstrati ca: X_l -+ y_l >8, pentru orice X,y e(1,).
x-1 y-
Olimpiada Dambovita
Clasa a X-a

X.180  Se considera o multime M de puncte din plan care satisface
urmatoarele proprietati:
a) A0 e M;
b) daca P(x,0)e M, cu xeR, atunci Q(cosx,sinx) e M;
c¢) daca S(cos2x,sin2x) e M, cu xe R, atunci T(x,0) e M;
Aratati ca multimea M contine punctele B(-1,0) si C(0,1).
Prof.Lucian Dragomir, Otelu — Rosu

. . 2x+2 X
X.181. Rezolvati ecuatia: 2 +2° =8.
Prof. Traian Tamdian, Carei
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X.182. In urma unor cercetiri, s-a stabilit ci solubilitatea in apa a unei
substante S 1n raport cu temperatura ( masurata in grade Celsius ), este
dati de o formula de forma S(t) = at?> +bt+c, unde a,b,ce (O,oo) ,iar
t >10 ( grade Celsius).

Experimental, s-au determinat valorile solubilitatii la cateva
temperaturi, anume: S; =10,S, =15,S; =25, pentru temperaturile
t, = 20,t, = 25, respectiv t; =30.
(Solubilitatea S este exprimata in g substanta s la 100g apa).
a) Gisiti valoarea solubilititii substantei date s la temperatura de 50°;
b) Aratati ca existd doud temperaturi diferite la care solubilitatea

substantei S este aceeasi.
Prof.Lucian Dragomir, Otelu — Rosu

X.183 a) Sa se arate ca in orice triunghi de laturi a,b,c avem:
bcosC+ccosB=a
b) Demonstrati inegalitatea: (b2 +c? )(8R2 —c’— b2) > 4R%a?, unde

a,b,c si R sunt laturile si respectiv raza cercului circumscris unui
triunghi.
Ovidiu Staniloiu, student, Timisoara

X.184 Determinati numerele intregi m pentru care graficul functiei
f:R-R, f(x)=(m-1)-2"+(m-6 )27* intersecteaza axa Ox intr-un punct
care are coordonatele numere rationale.

Prof. Lucian Dragomir, Ofelu — Rosu

Clasa a Xl-a

X1.180 Se considerd familia de drepte d,:(m+1)-x-(m-1)-y-5m-3=0
CU me Z . Aratati ca:

a) familia data contine o dreaptd paralelda cu dreapta de ecuatie

4x-2y-3=0;

b) toate dreptele familiei considerate trec printr-un punct fix;

c) familia consideratd contine o singura pereche de drepte
perpendiculare.

Prof Lucian Dragomir, Otelu — Rosu
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X1.181 Fie punctul A(l, y), |y| >1 intr-un sistem de axe de coordonate.

Din punctul A se duc tangentele la cercul centrat in origine de raza 1. Fie
T, si T, punctele de tangenta cu cercul respectiv. Determinati y daca

patrulaterul AT,OT, se poate inscrie intr-un cerc de raza 1.

Ovidiu Staniloiu , student, Timisoara
X1.182. Figura alaturata modeleaza
zborul unei muste in apropierea unei
cladiri a carei perete este reprezentat
de dreapta AX . Musca porneste din
B si descrie cercul de centru C; n
sensul acelor de ceas. Apoi din 900 5m
B descrie cercul de centru C, 1in

acelasi sens, apoi cercul de centru

E)

C,, C,,...., C,, toate aceste centre fiind coliniare si situate la 1 m unul

dupa celalalt . Musca se opreste din zbor 1n clipa in care atinge peretele.
a) Care este centrul cercului pe care se situeaza musca in clipa in
care se opreste din zbor?
b) Care a fost lungimea zborului?
Prof. Mihai si Steluta Monea — Deva

1 2
X1.183 Rezolvati in M, (R) ecuatia X2 42X =(4 j

3
Olimpiada Hunedoara
X1.184 Se considera sirul (X, ) _, pentru care x,—2n, +n*-1<0, vn>1,
.o X
Calculati lim . * ok x
n—oo M

Clasa a Xll-a

XI1.180 Se considerd functia f :R—>R , f(X)= X2 —2X si punctele A,
B situate pe graficul functiei f , de abscise x, =1, respectiv xg =3.
a)Gasiti punctele C de pe graficul functiei f pentru care
aria triunghiului ABC este egala cu 15 ;
b)Gasiti un punct D situat pe graficul functiei f in care tangenta la

grafic este paraleld cu dreapta AB.
Prof.Lucian Dragomir, Otelu — Rosu
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X11.181 Se considerd functia f 1R >R, f(X)=x>—6x*+9x+a,ack .

a) Determinati numerele intregi a pentru care graficul functiei
considerate intersecteaza axa OXx in trei puncte distincte;

b) Pentru a=1, aratati ca: 55l <f (x) < 55 wxe [0,1].
Prof.Lucian Dragomir, Otelu — Rosu

X11.182 Se considera punctele A(-7,1), B(5,3), C(2,—4). Determinati
multimea M a punctelor N care au coordonatele ntregi , sunt situate n
interiorul sau pe laturile triunghiului ABC si pentru care A acny = Agcen)-

Prof.Lucian Dragomir, Otelu — Rosu

XI11.183. Undeva intr-o galaxie y
indepartata, oamenii de stiinta au
descoperit o stea pe nume
Eraos(litera E pe figura alaturatd)
in jurul careia se roteste in sens
trigonometric o planetd acoperita o E A
integral de apa, pe nume Arret, .
Pentru o analizd riguroasa a
acestui sistem s-au ales coordonate

astfel incat dacd O reprezintd originea, atunci avem punctule E(l,O).
Plan ¢a Arret a fo ¢ studatd o paioaldade 3 60zile , timp in care a

efectuat o miscare de rotatie completa in jurul stelei Eraos, pornind din
pozitia notatd cu A si revenind apoi tot in A. Coordonatele planetei pot

fi exprimate in orice zi in functiei de timp prin relatiile X(t) =6Cost si

y(t) =4sint, unde t reprezinti timpul exprimat in zile, t € [0, 360].

a) Sa se determine distanta minima la care se va gasi planeta Arret in
raport cu steaua Eraos in timpul migcarii sale de rotatie?
b) Daca temperatura de pe planeta se poate calcula cu formula

T =56-2d?, unde d reprezinti distante dintre stea si planeti in acel
moment, sa se determine in cate zile din cele 360 analizate, planeta este
inghetata?

Prof. Mihai si Steluta Monea — Deva
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X11.184. Fie multimea A={a-+bilae(-11),be(0,1],a° +b* =1}.
a) Sa se demonstreze ca pentru orice X,y € A exista un singur element
Z € A cu proprietatea z° = Xy .
b) Pe multimea A definim legea o: Ax A— A, prin Xoy =z, unde
Z este numdrul unic determinat la punctul anterior. Sa se arate ca legea

o este comutativa dar nu este asociativa.
Prof. Mihai si Steluta Monea — Deva

Rubrica rezolvitorilor

(punctajele reprezinta totatul obtinut pentru solutiile
problemelor din RMCS 31 si 32)

Inainte de a lectura rubrica aceasta, v rugim si revedeti
regulamentul concursului, conform caruia se pot trimite rezolvari de la
clasa in care sunteti in prezent, clasa precedentd sau, dacad puteti, de la
orice clasd superioara(aveti grija!!!)...( RMCS 31.pag.26)...asadar, daca
sunteti, de exemplu, elev in clasa a III a si ati trimis si rezolvari ale unor
probleme de clasa I, acestea nu vor fi luate in considerare(conform
regulamentului)... ati trimis 30 de probleme rezolvate si aveti maxim
doar 200 de puncte... de ce? Pentru ca ati umplut plicul si cu probleme
rezolvate de la clasa I...exemplele pot continua...

Tnainte de a trece mai departe, cu micile sau marile neajunsuri
legate de transmiterea eficientd a informatiilor, trebuie sa remarcam
scoala de sat care incearcd, an de an, matematica pe care o propunem:
scoala Rusca — Teregov! Ca sa nu se supere nimeni, vom mai remarca,pe
viitor, alte scoli care meritd... de fapt, daca urmarim cu atentie revista,
stim despre cine e vorba, stim unde se incearcd inca a se face treaba...

Clasaa ll-a
(Indicati pe plic clasa in care sunteti, va rugdim MULT de tot !!!)

Liceul Hercules Baile Herculane (inv. Alexa Gaita, inst. Diana

Grozavescu) : Iliescu Camelia(75) , Cuc Dorian (220), Grozavescu

Cristian(278), Papava Laurentiu Florin(286), Ghinea Vintilescu

Irina(196), Caltun Adrian(190), Pauna Robert(196), Domilescu Gabriel
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loan 1lie(192), Viericiu Daniel(196), Canicean Cristina(196), Stefan-
Brinzan Georgiana(196), Coman Alina(196), Sitaru Bianca(196), Radoi
Andrada(196), Bolbotina Iulia(272), Bolbotina Flavia(272).

Liceul Pegagogic C.D.Loga Caransebes (inst. Patricia Maria Trion):
Tufisi Alexandru(86).

Sc. Ciclova Romana(inv. Cristina Lungu): Spartic Florina Madalina (86).
Scoala nr.1 Moldova — Noua ( Tnv. Georgeta Turcin): Craiovan Eli
Cosmina Maria(20), Constantin Cristiana(20).

Scoala nr. 2 Resita(inv.Elisaveta Vladut, inv. Robertha Oprea, inv. Maria
Ciontu): Jula Diandra Melinda(280), Aruxandei Oana(150), Osan
Vlad(184), Dragan Liliana(122), Marin Oana(98), Bitea Iulia(236),
Petrica Andra Elena(290), Boncas Silvana(177), Stuparu Daniel(293),
Boloca Madalina(277), Mircea Antonia-Florina(275), Pinte Alexandru
Dumitru(275), Dumitru Maria Alexia(277), Birla Stefan Alexandru(275),
Popescu Nicoleta(275), Tuca-Willinger Andra Beatrice(280), Bélu Irina
Alexia(275), Giurescu Petre(189), Terfdloagd Mario-Andrei(275), Fara
Eduard Petru(275), Bondoc Andrei Mihai(180), Doran Andrei(275),
Blujdea Andrei Serban, Lucacela Giulia(275), Calin Denis Andrei(278),
Hamat Octavia Maria(280), Tibru Maria-Bianca(276), Cismaru
George(276), Chira Ralf(75). Lasati elevii sa incerce sa rezolve, sa
trimita solutiile, apoi discutati cu ei...

Scoala Romul Ladea Oravita (inv.Constanta Chiriac, inv. Camelia Suru,
inv.Claudia Mirabela Gavrilescu, inv. Felicia Roiban) : Albert-Sterian
Eduard-Danut(96), Gherovat Anamaria(100), Diaconescu Madalina(96),
Tomici Bogdan(196), lancu Eunice-Anastasia(96), Dumitru Ana
Maria(196), Groszmuk Beatrice Timeea(150), Dobroi Ruxandra(197),
Stangu Sara(196), Ivanus Rares(125), Fistea Razvan(88), Popescu Dennis
Andrei(88), Novac Naomi(88), Mitreanu Andreia(88), Alexandru
Alexandra-Florina(88), Ciocoi lonela(196), Manda Flavian(188), Ogrin
Madalin(100), Micsa Laurentiu Gabriel(100),Teicu Dusan Marius(93).
Liceul Gen.Dragalina Oravita(inv. Paulina Lapusnianu)

Goioane Madalin-lasmin(70), Vlad Marco-Ciprian(70), Lapusnianu
Stefan-Lucian(116), Blagoe lustina(80).

Scoala nr. 1 Otelu — Rosu (inv. Luminita Orszari): Feil Nadia(250),
Schelean Alexandra(200).
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Clasaalll-a
(Indicati pe plic clasa in care sunteti, v rugdim MULT de tot !!!)

Liceul Hercules Biile Herculane(inv. Mirela Bolbotina, inv. Felicia
Adriana Laitin): Staicu Ariana(408), Cionca Cosmin(198), Spataru
lolanda Karina(192), Petcu Egon(192), Pervulescu Razvan(195):ne-a
placut ce-ai scris pe plic:Foarte Important!, Cirdei Bogdan
Antonio(195), Bohnsack Alexandru Walter(192), Vladica
Alexandra(388), Blidariu Mihai(176), Barlan Florentin(98).

Liceul Pegagogic C.D.Loga Caransebes(inv. Lidia Todor): Boncalo
Sebastian(685), Driaghin Alexia(198), Bogdan Alexandra(358), Vela
Cristian Rusalin(643), Marghescu Radu(663), Iacob Rareg(676), Bona
Alin(296), Ghimboasa Petronela(646).

Scoala nr.1 Moldova — Noua(prof. Desanca Tismanar, prof.Mirela
Curea) Gruescu Gabriel Moisa(198), Muntean Paul(194), Marisescu
Nicolas(10), Strain Alexandra(10), Veselin Ioana(10) — desi pe borderou
era trecut: "numar de probleme rezolvate:10”, in plic nu am gdsit decdt
unal

Grup scolar Moldova — Noua(inv. Anastasia Stroia): Cristea Bianca(60),
Raulea Alisa(126), Crenicean Georgiana(90), Bojici Ivana-Maia(364),
Voicu Andreea(80).

Liceul Traian Lalescu Resita(inv. Daniela Osman, inv. Alina Guta):
Kovacs lulia Francesca(417), Lohon Ariana(396), Borca Giulia(298),
Padurean Daniel(499).

Scoala nr. 2 Resita(inv.Florica Boulescu, finv.Mihaela Mregea,
prof.Mariana Brebenariu): Cicortas Raul Andrei(412), Adorjan Clara-
Lorena(445)-redactare deosebitd, chiar daca unele probleme nu au fost
rezolvate integral corect, se vede cd au fost rezolvate de catre eleva si nu
de altcineva!), Datcu Goiceanu David(152), Blanariu Melisa(160),
Racoceanu  Rareg(137), Penzes Noemi(483), Pirvu Cristina
Florentina(437), Virag Roberta Izabela(363), Aruxandei Denisa
Alexandra(330), Tucanu lustina  Alexandra(228), Istvancsek
Andreas(386), Milencovici Radoliub-Vlad(464), Rotariu Rézvan
lon(520), Maletici lasmina Noemi(100), Solomon Denisa(100), Burileanu
Ana-lulia(397), Pascu Eugen Cristian(96), Paulescu Patrick(471), Szazi
Timeea(435), Ciobanu Elena(590): redactari clare si complete, Roescu
Codruta(585), Cretu Catalin(120).

Scoala nr. 8 Resita(inv.Maria Hristodoreanu, inst.Doina Dumitrascu)
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Purdea Madalina-Cristina(382), Sofronea Maria-Alexandra(180), Coanda
Amelia loana(417).

Scoala nr. 9 Resita(inv. Lidia Adamescu, inst.Mariuta Benga, prof.Costa
Moatar):Remo Tommy(240), Gilcescu Denis-Alexandru(193), Novakovic
Nikoleta(190), Negrea Alexandra(393), Rusu Melisa(93), Bérsan
Paul(313), Bodnar Emanuela(580), Pavalan Patricia(116), Voinea
Nicoleta(502), Mitru Casian(280), Borduz Flavius(200).

Liceul Gen.Dragalina Oravita(inv. lldiko Stoenescu) : Petcu loana(90),
Lazarov Andrei(400), Milos Madalina(146), Boca Christiana(158).

Scoala Romul Ladea Oravita(prof. Daniela Dorina Man)

Muresan Eliza(235), David Edward Petru(218), Marocico Denis(359),
Stingd Razvan Andrei(427), Margan Oana Miruna(185), Gyorgy Maria-
Cristina(423), Lungu Alexandru Andrei(95), Ciublea Amalia(195),
Savulesc Oana Daiana(185),Balmez Cristina-Maria(540).

Scoala nr. 1 Otelu — Rosu (inv.Nicoleta Doleanu, inv. Nicoleta Toader)
Pop Adrian(70), Jantu Lucian (130), Barbulescu Florentina(139), Vetan
Denis(285), Nastase Alexandra(110), Preda Sebastian(184), Ghenade
Timeea(142), Meila Denis Marian(245), Baderca Flavius(114), Boghian
Tiberiu(184).

Liceul Binitean Otelu — Rosu (inv.Floare Homota) : Groza Adrian,
Angheloni Denisa

Clasaa IV-a
(Indicati pe plic clasa in care sunteti, va rugam MULT de tot !!!)

Liceul Hercules Baile Herculane(inv. Doina zah, inv. Camelia Staicu)
Negoitescu Nicoleta(231), Agafitei Cristian(476), Agafitei Nichita(476),
Sorescu Valentin(374),Stefan-Branzan Marian(281), Troaca Andrei(308),
Ciobanu  Antonia(309), Dancau  Maria-lleana(351), Stoican
Anastasia(351), Nicoara Rebeca(321), Dorobantu Maria(423), Bolbotina
Gabriel(463).  Repetam: nu se primesc solutii decdt de la clasa
inferioara, clasa in care sunteti, orice altd clasa superioara...

Scoala Bozovici(inv.Violeta Voin Stanec) : Pascariu Anda-Cristina(439),
Ruva Patricia Madalina(392).

Liceul Pegagogic C.D.Loga Caransebes(inv. Ritta lon) : Popa Nicusor
Alexandru(70), Miculescu Andreea(200), Lungu Lorena(170).

Scoala nr.1 Moldova - Noui(inv.Veronica Margarit): Muntean
Georgiana(20).
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Scoala nr. 2 Resita(inv.Eufemia Jurca,inv.Aurica Nitoiu, inv.Camelia
Balanescu) Muntean Anda(423), Badea Roxana(167), Marin Karla
Stefania(127), Khanbijan Alexandru(250), Nimirceag Vlad-Dan(172),
Ciugdic Milan Alexandru(375), Petrica Anca Stefania(385), Onofrei
Sara(193), Back Andreas(310), Parfenie Alexandra(357),Potocean
Teodora Aura(612, redactare placutd, corectd in cea mai mare masura),
Popescu  Anisia(182), Balanoiu Ana-Maria-Antonia(475), Buzatu
Catalina(150), Suteanu Sara(196), Velcsov Tania(208).

Scoala nr. 8 Resita(inv.Corina Nedelcu, inv.Rodica Moldovan) : Bugariu
Andrei(283), Cenda  Sabina(486), Marin Madailin(490),Streng
Flavius(496),Teperdel Darius(485),Goian Tudor(387),Erceanu
Andrei(387),Nica Elena Lorena(187),Coltescu Catélin  Emil(185),
Popovici Naomi(185), Patru Raplh Antonio(90), Ciupici Vlad(367),
Pascal Roxana(357).

Scoala nr. 9 Resita(inv.Margareta Filip) : Jumanca Patricia(527)

Scoala Romul Ladea Oravita(inv.Merima Velcotd, inv.Viorica
Totorean) Scarlat Sara-Giulia(170), Dumitrascu Bogdan-
Andrei(292),Gherman Oana(70), Preda Damir(362),Popovici Antonia-
Stefania(80),Burcusel Alex Paul(120),Dudila Eduard(155): nu se cer
doar rdspunsurile, ci i justificarea lor, redactarea trebuie sa fie
completd...

Liceul Gen.Dragalina Oravita(inv.Mirela Ana Nicolaevici) : Lazar
Denis(80), Marila Paul(80).

Scoala nr. 1 Otelu — Rosu(inv.Rodica Istrat) Voit Tulia(499)

Scoala cu clasele I-IV Ciresa, Otelu — Rosu(prof. Carmen Dinu)

Barboi Natanael(60).

Scoala nr. 3 Otelu — Rosu(inv.Dorela Turcin,inv.Simona Tiru, prof.
Adriana Gaina) Butoi Draghici Alina(334), Sulea Mariela(334), Savescu
Andrei(120), Tamas Patricia(326).

Scoala Sichevita(inst.Maria Popovici) Popovici Adelina-Florina(40)

Clasaa V-a
(Indicati pe plic clasa in care sunteti, va rugam MULT de tot !!!)

Liceul Teoretic A.M.Guttenbrunn Arad(inst.Lucian Trif): Bogdan
Tudor(160).

Liceul Hercules Biiile Herculane(inv.Maria Puschitd) : Tudor Oana(90),
Golopenta Mircea(100),Bujanca Georgiana(100).
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Liceul Pegagogic C.D.Loga Caransebes(inv.Mirela Tatar,inv.Diana
Gorczynski): Cernicica Andrei(100), Chersa Adrian Octavian(40), Vuc
Adelina(100), Lazar Lavinia(70),Tunsoiu Oana Mihaela(100), Preda
Claudia-Nicoleta(110),Nica Roberta(140),Boba Bianca Cristina(100),
Pascotd Andreea(100).

Liceul Traian Doda Caransebes(inv.Margareta Stefanuti): Stanciu Ana-

Zaira(200).
Sc. Ciclova Roméana(inv.Ruja Caragea) :Mitreanu Andrei Mihai(100).
Scoala nr.1 Moldova - Nouii(inst.Daniela Azamfirei-Marinca) :

Munteanu Adela(50), Nistoran Andreea-Daiana(50).

Liceul Traian Lalescu Resita(inv.Lavinia Dolot, inv.Simona Vancu)
lacob-Mare Ionut Radu(352), Regulschi Antonia(227), Catina Paula (360)
,Puscas Roberta(115), Puscas Antonia(125), Potocianu Rebecca(394),
Freisz Patrick(510), Lucaci Cristiana(240), Cirstea Denisa(420).

Scoala nr. 2 Resita(inv.Ana Modoran,inst.Ozana Dragild): Murariu
Dumitru-Ciprian(88), luga Bianca-Teodora(176), Gligor Madalina
Georgiana(317), Cioponea Alexandru Mihai(336), Velcsov Flavia(376),
Givoreanu Carmen-Tabita(355), Mihai Andrei Flavian(113), Nicola
Elena-Beatrice(400), Presnescu Bogdan(386), Dieaconu Dorel(260),
Maiciucd Razvan(310), Calimanescu Oana(330).

Scoala nr. 8 Resita(inv.Laura Popa) : Negrea Alexandru(70).

Scoala nr. 9 Resita(inst.Mariana Mitricd): Imbrescu Raluca(336),Remo
Denis(262),Zaharia Flavia Cristiana(400),Soava Daniel Viorel(386),
Vladu Andrei Damian(175), Tiganila lonut(283), Gherasim Daniel(176).
Scoala Rusca-Teregova(prof.Sorin Ciuca): Blaj Petru(145).

Scoala Romul Ladea Oravita(inv.Rozalia Arnautu, prof.Maria lancu)
Bradeanu Luciana(50), Palade Teodora(115), Schiopu Alexandra(140).
Scoala nr. 1 Otelu — Rosu(inv.Marin Vérzan) : Racolta Annlee(210).
Scoala Virciorova(prof.loan Liuba) Mihailescu Denisa(100)

Clasa a Vl-a
(Indicati pe plic clasa in care sunteti, v rugdim MULT de tot !!!)

Scoala Berzasca(prof.Dana Emilia Schiha) : Lacatus Cristian(90).

Liceul Hercules Baile Herculane(prof.Marius Golopenta): Sulma
Patricia(190).

Liceul Pegagogic C.D.Loga Caransebes(prof.Lavinia Moatar,inv.Diana
Gorczynski)  Balint  Alina(120), Nicoara Daiana(60), Hotima
Salome(110), Tovanicd Sebastian(50), Fagaras Cristina(70), Ciobanu
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Iulia(190), Jura Victor(110), Ardelean Andra(220),Buligd Maria(100),
Iovanescu lasmina(110).

Liceul Traian Doda Caransebes(prof.Adrian Dragomir): lonescu
Robert(400), Florescu Andreea(50), Anderca Otilia Maria(100), Hehn
Andreea(50), Zanfir Daniel(100).

Scoala Ciclova Roméana(prof.Geta Miscoi): Sava Madalina(50).

Scoala nr.3 Moldova — Noui(prof.Sanefta Vladu): Gabor Camelia(40).
Grup scolar Moldova-Noua(prof.Aurelia Voilovici) : Bonat Bogoslav
Gabriel(280).

Scoala Romul Ladea Oravita(prof.Camelia Pirvu): Cocar Lorena(230),
Gagea Maria-Mirabela(90), Marocico Diana Andreea(130).

Scoala nr. 1 Otelu — Rosu(Prof.Heidi Feil) : Panescu Sergiu(100), Moica
Dan(90), Suciu Alexandra Georgiana(310),Firanda Denysa(140),Damian
Patricia Cristina(70), Hrenyak Alexia Nadina(276), Cioarca Adnana(310),
Jantu Petre Marin(147)

Scoala nr. 3 Otelu — Rosu(Prof.Daniela Suciu) : Marin Bancild Lucretia
(110), Cornean Alexandru(114).

Liceul Banitean Otelu Rosu(prof. Adriana Dragomir) : Mihut Casiana
(80), Epuras Georgian(175),Cojocaru Daria(155).

Scoala Rusca Teregova(prof. Sorin Ciuca): Gherga Zaharia(40),
Stepanescu Larisa(55), Humita Dana(55), Codospan Alina(55).

Liceul Traian Lalescu Resita(prof. Otilia Bejan): Vunetu Patricia-
Bianca(160),

Scoala nr. 2 Resita(prof. Mariana Draghici) : Pinte Ana-Maria(283),
Dacica Anca Cristina(70), Constantin Alexandra(60), Popa Radu
Ciprian(100), Pausan Leonard(70), Fara Oana Lorena(277), Mihancea
Miruna(275), Radoi Oana(330).

Scoala nr. 6 Resita(prof.Susana Simulescu) : Gale Roberta(120), Roseti
Teodora(100), Baroiu Carina(140), Jurca Andrei(120), Vizitiu
Dorin(190), Tofei Anca(380).

Scoala nr. 8 Resita(prof.Mirela Radoi, prof.Camelia Coanda) : Budimir
Claudia(130), Cipu Cosmin(50),Belba Miruna(130), Pele George(90).
Scoala nr. 9 Resita(prof.Irina Avramescu, prof.Vasile Chis)

Sutila Alexandra-lonela(437), Muselin Mario Cristian(180), Calina
Antonia(430), Ananutd Adela Marina(256), Balean Vlad(230).

Liceul Traian Vuia Resita(prof.Mircea lucu): Vicol Alexandru(130),
Epure Cosmin(50), Kiss Melisa(130).
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Clasaa Vll-a
(Indicati pe plic clasa in care sunteti, va rugam MULT de tot !!!)

Liceul Hercules Baile Herculane(prof.Constantin Bolbotind) : Stanciu
Ana-Maria (168), Moagd Alexandru(173), Cernescu Maria(163), Popa
Andrei(163), Cirdei Alex-Cosmin(176), Tomescu Livia-Maria(165),
Urdes Florin(176), Radu Denisa(156), Urzica lonut Sorin(126), Stanciu
Ani(165).

Liceul Pegagogic C.D.Loga Caransebes(prof.Dorina  Humita,
prof.Marita Mirulescu) : Semenescu Raluca(170), Belciu Aida(140),
Zamfir Andreea(40), Benec Emanuela(70).

Liceul Traian Doda Caransebes(prof.Delia Dragomir, Janet Miuta
Bocicariu) Neagoe Loredana(123),Nistor Razvan(76),lliescu Alexandru
(160)

Grup scolar Constructii Masini Caransebes(prof.Carina Corici) :
Cornea Monica(70).

Scoala nr.3 Moldova — Noua(prof.Sanefta Vladu):Neculcea Evelina(90).
Grup scolar Moldova-Noua(prof.Vasilica Gidea)Popa Andreea(20),....
Arini Michel(240) : e tare de tot finalul unei solutii ; dupd ce aproape
rezolvi problema V.160, destul de corect argumentat , in loc de raspunsul
final,lasi pe cei care corecteazda sa rezolve complet. Multumim pentru
indemn : Concluzia va apartine ''! Recunoastem, asa incheiem noi unele
dintre ideile de rezolvare. Evident, Tn niciun caz nu trebuie scris astfel la
un concurs !!! Vom incerca sa oferim solutii absolut complete, ca pentru
un examen sau concurs, daca nu ati sesizat cd, de cele mai multe, ori am
facut-0 ... Mesaj pentru colegi(profesori) : Rugam sa transmiteti ce trebuie
si ce nu 1n ceea ce priveste redactarea... dincolo de a crea buna dispozitie
a membrilor redactiei unei reviste... Revenim la Michel : multumim !
Scoala Rusca-Teregova(prof.Sorin Ciucd) : Stepanescu Maria(94),
Stepanescu Ecaterina(96), Humita Ionela(86), Banda Ioan Alexandru
Ilia(225), Stepanescu Alina(103).

Scoala Romul Ladea Oravita(prof.Camelia Pirvu): Balmez Andrada
(480), Murgu Teodora(310).

Scoala nr. 1 Otelu — Rosu(prof.Heidi Feil): Erdei Dorian Emeric(180),
Honciuc Laura(206), Dinu Alexandru(30),Toader Razvan(190),Szatmari
Larisa(210),Szalma Eric(130).

Scoala nr. 3 Otelu — Rosu(prof.Felicia Boldea,prof.Daniela Suciu)
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Micsescu Cristian(50),Barbu Lidia(146), Carp Andreea-
Camelia(120),Drigan Alexandra Diana(146), Danila David(160), Piess
Helmuth(130), Cornean Claudiu(70).

Liceul Traian Lalescu Resita(prof.Otilia Bejan) : Malyar Cristina(210),
Dolot Diana Nicole(390), David Mihai(160).

Scoala nr. 2 Resita(prof. Marius Sandru) : Neatu Monica(185), Ciobanu
Anca(320).

Scoala nr. 8 Resita(prof.Mirela Radoi) : Rus Daniel(370)

Scoala nr. 9 Resita(prof. Irina Avramescu, prof.Vasile Chis): Gaita
Nadine(180), Pupazan Andreea(244), Muscu Dragos(273).

Scoala Virciorova(prof.loan Liuba) : Ivanis Patricia(50), Dragomir Ana
Patricia(50), Banescu Ramona(120),Apolzan Alexandra(40).

Clasaa Vlll-a

(Indicati pe plic clasa in care sunteti, v rugdim MULT de tot !!!)

Liceul Hercules Baile Herculane(prof.Constantin Bolbotina) : Becia
Robert(144) : ... foi goale, enunturi fara solutii !'l, Gherghina Liviu-
Nicu(148), Coman Petre Daniel(157), Dimcea Ana-Maria-
Alexandra(165), Mihart Georgiana(165), Torok Bogdan(75), Dancau
Anca(168), Ferescu Liana-Maria(168),Vlaicu  Daniela-Oana(168),
Domilescu Manuel(157).

Scoala Berzasca(prof.Dana Emilia Schiha) : Velicicu Alina(50), Vilcu
Cosmin(50),Vulpescu Emilia lulia(60).

Liceul Pegagogic C.D.Loga Caransebes(prof. Antoanela
Buzescu,prof.Dorina  Humita) : Ricd Anda-Elena(30), Dinulici Ioan
Septimiu(516), Bivolaru Malina(120), Dinulica Petru Augustin(516) :
satisfactie, bucurie, pldacere- asta simtim cand parcurgem unele din
solutiile redactate de unii elevi ai judetului nostru..., Endasoni Lavinia(70),
Bogdan Roxana(270),Bazavan Catalina(30),Nica Hermina(80).

Scoala Ciclova-Roméana(prof.Geta Miscoi) : David Melissa,Munteanu
Andreea, Simion Silvia Anamaria.

Scoala Bozovici(prof.Pavel Rincu): Gradinariu Tatiana(180), Ruva
Mihaela(180),Mitocaru Patricia(180)

Mesaj valabil pentru toata lumea :

Lasati elevii sd incerce sd rezolve singuri, sa redacteze singuri, sd trimitd
solutiile, apoi discutati cu ei...

Grup scolar Mihai Eminescu Jimbolia(Timis)(prof.Sanda Nitoi) : Popa
Madalina(80).
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Grup scolar Moldova Noui(prof.Zoran Ocanovici)Mereu Madalina(50).
Scoala nr.3 Moldova — Noui(prof.Sanefta Vladu) Olariu Alexandra(40),
Chilnicean lonela(20).

Scoala nr. 6 Resita(prof.Susana Simulescu) : Ciulu Miruna Dalila(350) :
admiratie, satisfactie, bucurie- asta simtim cdand parcurgem unele din
solutiile redactate de unii elevi ai judetului nostru...,.

Scoala nr. 9 Resita(prof. Irina Avramescu, prof.lon Belci) :Rata
Petrisoara(30), Moatar Alina-lasmina(80),Momin Alexandra(80),Todoran
Adriana(30).

Scoala Romul Ladea Oravita(prof.Camelia Pirvu) :Traila Alexandra
(210), Pirvu Ancuta Iulia(336).

Scoala nr. 1 Otelu — Rosu(prof.Heidi Feil): Dulan Ionita(20), Trica
Alexandru(40), Stefanescu Nicolae-Andrei(555).

Scoala nr. 3 Otelu — Rosu(prof.Daniela Suciu, prof.Felicia Boldea)Vladu
Alina(60), Baila Cristina(87), Barbu Daniel(100), Haba Beatrice(80),
Romanu Nicoleta(87).

Scoala Rusca-Teregova(prof.Sorin Ciucad): Hurduzeu Ana(85), Blaj
loan(20), Stepanescu Georgeta(87), Gherga Marinela(94), Banda
Georgiana Violeta(94), Stepanescu Ana-Maria(98).

Clasa a IX-a
(Indicati pe plic clasa in care sunteti, v rugdim MULT de tot !!!)

Scoala Rusca-Teregova(prof.Sorin Ciucd): Humita Ileana Mirela(53),
Bosneag Marinela lonela(56), Ursulescu lonela(83).

Scoala nr. 1 Otelu — Rosu(prof.Heidi Feil): Necsa Adina(40), Pop
Cristian(150),Radu Ionela(120),Tustean Patricia(80).

Scoala Bozovici(prof.Pavel Rincu): Munteanu Madalina(70), Hotac
Adina(50), Stefan Ana(80),Careba Denisa(80).

Scoala nr. 2 Resita(prof. Mariana Draghici): Teudan Adina(150).

Scoala nr. 9 Resita(prof.Irina Avramescu) Lazar Silviu loan (130)
Liceul Diaconovici Tietz Resita(prof.Cristina Vladuceanu)

Toc Teodora(253).

Clasa a X-a
(Indicati pe plic clasa in care sunteti, va rugam MULT de tot !!!)

Grup scolar Moldova Noua(prof.Lacrimioara Ziman): Vuletici Nikolia
(27), Vizitiu Alexandra(97), Girjan Laura(27), Silaghi Marco(17), Sporea
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Ghita Lucian(20), Herea Mihaela Camelia(27), Iorgovan Georgina(96),
Crenicean Lorena Emanuela(27).

Liceul Eftimie Murgu Bozovici(prof.George Pascariu) :Murgu Vlad(20),
Surulescu Ilie(40), Curescu Elena Cristina(20), Borozan Flavius(68),
Golimba Lucia(20), Jarcu Lorena-Maria(39).

Liceul Traian Doda Caransebes(prof.lacob Didraga, prof.Adrian
Dragomir) : Copaceanu Oana(50), Agape Gabriela(60), Grozavescu
Ana(60), Raicajdianu  Sorana(70), Raiescu Dumitru(70), Ciobanu
Raluca(60), Antonescu Nicoleta(80), Dumitrascu Andreea(70), Milu
Nicoleta(70), Faur Mihai Cosmin(60), Bona Caius(90),Geana Mihai(60),
Ianosel Petrica(70), Popa Andreea(20), Stoicanescu Gelu(70).

Liceul Nicolae Stoica de Hateg Mehadia(prof.Mihaela Vasile):
Costescu Nicoleta Alexandra(67).

Liceul Bindtean Otelu-Rosu(prof. Lucian Dragomir): Krokos
Lorena(77), Gemanariu Traian(47),Kuhn Anne-Marie(46), Dumitresc
Cecilia(46), Buzuriu Lukos(47).

Clasa a Xl-a
(Indicati pe plic clasa in care sunteti, v rugdim MULT de tot !!!)

Liceul Traian Doda Caransebes(prof. Lavinia Moatar, prof. Delia
Dragomir): Pasan Petru(150), Buliga Denis(48)

Liceul Pegagogic C.D.Loga Caransebes(prof. Dorina Humita, prof.
Marita Mirulescu): Magu Georgiana(50), Semenescu Anca(140).

Grup scolar Moldova Noud(prof.Gheorghe Scortan,prof.Cristina
lovanovici): Uta Robert(60), Radovan Cosmin(50), Ilievici lasmina(50),
Costea Semida(50), Buriman Amalia(50), Martinovici lonela(50),
Radoicovici Kethrin Ramona(60).

Liceul Nicolae Stoica de Hateg Mehadia(prof.Mihaela Vasile):Coconete
Cosmina(70), Cristescu Nicoleta(80).

Liceul Baniatean Otelu-Rosu (prof. Lucian Dragomir) : Bugariu
Razvan(106), Duma Andrei (62).
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Clasa a Xll-a
(Indicati pe plic clasa in care sunteti, va rugdim MULT de tot !!!)

Grup scolar Moldova Noui(prof.Lacrimioara Ziman): Stoian Marius(8),
Harabagiu Dragana(40), Pucd Alexandra Elena(40), Minea Nesa(20),
Istudor Deian(20).

Liceul Pegagogic C.D.Loga Caransebes(prof. Antoanela Buzescu)Marta
Marian Sebastian(70).

Liceul Traian Doda Caransebes(prof. Delia Dragomir): Galescu
Dan(70), Ciuca Cristian(50), Bona Petru(80), Zanfir Cristian(70).

Liceul Binitean Otelu-Rosu (prof. Lucian Dragomir): Cococeanu
Oana(83), Atinge Carina(40).

Ne cerem scuze daci se simte cineva lezat,intr-un fel sau altul, din
cauza randurilor pe care ne vedem nevoiti sa le repetim :

Lasati elevii sa incerce sd rezolve singuri,sa redacteze singuri, sa
trimita solutiile, apoi discutati cu ei...
Tn rest: Dorim pentru voi, toti elevii, §i, recunoastem, pentru noi toti,
acesti vesnici elevi, adica dascalii, pentru familiile voastre, un nou an
scolar cat mai bun, cu multa sandtate §i un pic de noroc, cu realizari
acolo unde ati incercat cu adevarat...
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