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61 SUBIECTUL II (30p)  
 
 

Pe mulţimea numerelor întregi se definesc următoarele legi de compoziţie a b a b ab∗ = + +  şi 
,  ,a b a b ab a b= + − ∀ ∈ . 

5p a) Se consideră mulţimea { }| 1H x x= ∈ ≥ − . Să se arate că pentru oricare ,x y H∈ , rezultă că 
x y H∗ ∈ . 

5p 
b) Se consideră mulţimea { }| 1G x x= ∈ ≤ . Să se arate că pentru oricare ,x y G∈ , rezultă că 
x y G∈ . 

5p c) Să se demonstreze că legile de compoziţie „ ∗ ” şi „ ” sunt asociative pe . 
5p d) Să se demonstreze că legile de compoziţie „ ∗ ” şi „ ” admit acelaşi element neutru e ∈ . 

5p e) Să se demonstreze că a ∗∀ ∈  şi 0e =  are loc inegalitatea ( ) ( )1 1
1 1 2a a e e

a a
  ∗ ≥ ∗ +  
  

. 

5p f) Să se rezolve în  ecuaţia ( )( ) 3x x x x∗ = . 

 


