CONCURSUL DE MATEMATICĂ „UNIREA 2004”

FOCŞANI, 24 IANUARIE 2004

Clasa a XI-a

1. Se dă un dreptunghi ABCD, P un punct pe diagonala BD care nu coincide cu B sau D şi Q un punct în interiorul triunghiului ABD. Punctul P se proiectează pe laturile AB, AD respectiv în punctele P1, P2, iar punctul Q se proiectează pe aceleaşi laturi în punctele Q1, Q2. Să se arate că dacă 
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, atunci punctul Q nu aparţine interiorului triunughiului AP1P2.

2. Fie matricele 
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 astfel încât AN=NA şi Nm=O2 pentru un număr m
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N*. Arătaţi că :


(1) det ( A + N ) = det ( A )


(2) dacă det(A) ≠ 0, atunci există (A + N )-1 şi (A + N )-1=(A - N )A-2.

3. (1) Arătaţi că oricare ar fi n
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N*, avem :
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, unde e este baza logaritmilor naturali.

(2) Arătaţi că (an)n≥1 definit prin a1=1, an+1=
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, pentru n≥1, este crescător. Este acest şir convergent?

4. Fie a
[image: image8.wmf]Î

( 0 , 1 ) un număr real şi f : 
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 o funcţie cu proprităţile  : 
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. Să se arate că există 
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şi să se calculeze această limită.
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