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OLIMPIADA DE MATEMATIC� 2010 – FAZA LOCAL� 
13.02 2010 

Not�: 
Toate subiectele sunt obligatorii. 
Timp de lucru: 3 ore 
Fiecare problem� se puncteaz� de la 0 la 7 puncte. 

 
 
 

CLASA A VIII-A 
 
 
 
 

I. a) Fie 200932 2222 ++++= �a  �i 221005 −=b . Calcula�i partea întreag� a num�rului real 

b
a

.  

   b) Demonstra�i c�, pentru orice pereche de numere ra�ionale a �i b, num�rul 

( ) ( )
23

231
4

734

7341

++
−−⋅−

++
−⋅−=

b

b

a

a
A  este întreg. 

                                                                                    Supliment cu exerci�ii G.M., iunie 2009 
 
 

 
II. a) Ar�ta�i c� dac� a,b,c sunt numere ra�ionale astfel încât 2010=++ bcacab  atunci 

( )( )( ) .201020102010 222 Qcba ∈+++  

     b) Dac� cel mai mare divizor comun al numerelor 8,7,2 cabcab  este 3, demonstra�i c� num�rul 

222 cba ++ este un num�r ira�ional. 
                                                                                                        G.M./2008        

 
                                                                                         

III. a) Demonstra�i c� ( ) ( ) ,2 222 yxyx +≥+ pentru oricare x �i y numere reale. 

       b) Dac� a,b,c sunt dimensiunile unui paralelipiped dreptunghic �i 321 ,, ddd sunt lungimile diagonalelor 

fe�elor paralelipipedului, demonstra�i c� ( ) 321.2 dddcba ++≤⋅++  În ce condi�ii  are loc egalitatea? 
                                                                                                      RMT /2007 

                                                                                                                   
 
IV. Fie DCBAABCD ′′′′  un cub cu muchia de lungime 1cm. 
      a) Ar�ta�i c� .CABD ′⊥  

      b) Dac� ( )CAQ ′∈  astfel încât 
3
1=

′
′
QA
QC

, determina�i distan�a de la A′  la OQ. 

      c) Determina�i lungimea segmentului ( )MA′ , unde ( )CAM ′∈ , astfel încât aria triunghiului BMD s� fie 
minim�. 
 


